
Clasa a IX-a

S:L25.241. Fie a, b, c numere reale. Ar tat
,
i c 

3
√
a+

3
√
b+ 3

√
c =

3
√
a+ b+ c

dac  s
,
i numai dac 

a3 + b3 + c3 = (a+ b+ c)3.

S:L25.242. Fie ABC un triunghi si M un punct interior lui. Ar tat
,
i c 

−−→
MA · SMBC +

−−→
MB · SMCA +

−−→
MC · SMAB = 0.

S:L25.243. Consider m patru puncte în plan cu proprietatea c  distant
,
a

dintre oricare dou  diferite este în intervalul [2025, 2025
√
2]. Ar tat

,
i c  cele patru

puncte determin  un p trat.

S:L25.244. a) Ar tat
,
i c  nu exist  o progresie aritmetic  neconstant  de

numere naturale cu tot
,
i termenii p trate perfecte.

b) Ar tat
,
i c  exist  progresii aritmetice neconstante de numere naturale care

au o in�nitate de termeni p trate perfecte.

Clasa a X-a

S:L25.253. Determinat
,
i în câte moduri putem colora celulele unui tabel cu

2 linii s
,
i 2025 coloane cu patru culori, astfel încât orice dou  celule care au cel put

,
in

un vârf comun s  �e colorate diferit.

S:L25.254. Ar tat
,
i c , în scrierea zecimal , num rul a = (

√
2 + 1)33 are

primele zece cifre dup  virgul  egale cu 9.

S:L25.255. Fie z ∈ C pentru care |z2 + 1| = 3|z + 1|. Ar tat
,
i c  |z| <

√
6.

Mihaela Berindeanu, Bucures
,
ti

S:L25.256. Fie f : N → N o funct
,
ie cu proprietatea c  f(n) > n +

√
n,

oricare ar � n ∈ N∗. Ar tat
,
i c  f nu este surjectiv .
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