Clasa a IX-a

S:L25.345. Se considera numerele reale a,b, ¢ € (0,00), care au proprietatea

NG

Demonstrati ca a = b = c.

* ok %
S:L25.346. Se considerd numerele reale aq, ag, ..., a,, care indeplinesc
conditiile ay - ag - ... ar > 1, pentru orice k € {1,2,...,n}. Demonstrati ca
L. & +ot " <2
1+a; (A+a)(l+a2) — (I+4+a)(l+a)...(1+ay) '
X ok %

S:L25.347. Se considera patrulaterul ABCD inscris intr-un cerc de centru
O. Se noteaza cu Hy, Ho, Hs, H4 ortocentrele triunghiurilor ABC, BCD, CDA,
respectiv DAB si cu M, N mijloacele diagonalelor AC, respectiv BD.
a) Ardtati cad segmentele DHq, AHo, BH3 si CHy au acelasi mijloc.
b) Dacd P si Q sunt mijloacele segmentelor DH;, respectiv M N, ardtati ca
punctele O, P si () sunt coliniare.
* ok %

S:L25.348. a) Fie n € N*. Aritati ca exista p,q € N*, cu 3¢> = p? — 1, astfel
incat (2+v3)" =p+qV3.
b) Demonstrati ci numéarul [(2 + \/g)"] este un numdr natural impar, unde
[a] reprezinta partea intreagd a numairului real a.
k ok %

Clasa a X-a

S:L25.357. Ardtati ca, pentru orice z1,22 € C, este adevdrata inegalitatea
2 (|21 + |22f?) < J21 + 22 + |21 — 22
* ko ok

S:L25.358. Se considerd numerele complexe 21, 2o $i 23 astfel incat zo+2z3 # 0

si |21’ = |zz + 23‘ ‘zl + 29 + 23| Calculati valoarea expresiei
@2t * % ¥

S:L25.359. Demonstrati cd, pentru orice z,y, z € (1, 00), are loc inegalitatea

1
log,, z n 0g, T n log, y > 9 .
x+z y+zx z4+y 2@@z+y+=z)

* %k ok

S:L25.360. Fie z1, 2o, 23 € C astfel incat }zl| = ‘22| = |23| =1, zf+z%+z§ =
0 sl 21 + 22 + 23 # 0. Aratati ca

3, .3, .3
‘zl + 25 + 25 — 3212223‘ =4.



