Clasa a IX-a

1. Aratati cd numdirul 0,1234567891011 ... (partea zecimald fiind formata
prin concatenarea tuturor numerelor naturale nenule) este irational.

2. Determinati valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii:

a) existd un numar intreg x, astfel incat x? — 4z — 5 = 0;
b) existd un numar real z, astfel incat |« + 5|+ |2z — 3| = 0;
c) oricare ar fi numéarul real x, avem (x — 1)? + (22 — 62 + 5)% > 0;
d) oricare ar fi numaérul real x, existd numarul real y astfel incat

v +y+1—|z—1=0;
e) oricare ar fi numdrul real y, existd num3rul real x astfel incat
v+y+1l—|z—1=0.

3. Fie a,b, c numere reale nenule, distincte doud cate doua. Aratati ca pro-

<bc c—a ab)( a b c )
dusul + + + + este egal cu:

a b c b—c c—a a-b

a) 9, dacd a+ b+ c=0;

b) 1, daca |¢| = |a — b|.

4. Daca a, b, c sunt mumere reale pozitive, aratati ca:

a) (a+b)(b+ c)(c+ a) = 8abc;

b) (a? 4 b2) c+ (b + ) a+ (¢ + a?) b = 6abe;

) 2(a®+b*+¢c) > (a+bab+ (b+ c)be + (¢ + a)ca.

5. Existd un poligon convex care are masurile a patru dintre unghiuri 30°,
45°, 60° si 75°7

6. Consideram cercurile de centre C;(1,1) si C2(—2,—2), tangente axelor de
coordonate. Care este lungimea minima a unui segment avand capetele pe cele doua
cercuri?

Clasa a X-a

1. Demonstrati inegalitatea v/a3 + b3 < v/a? + b2 pentru orice a,b € R.
2. Comparati numerele A = v/5 + v/8si B = V6 + v/7.
3. Pentru ce valori ale lui z € QQ are loc egalitatea

2241 11—4W: 31—\1/m ?
4. Rezolvati ecuatia v/x + 1+ 4z +7 = 3z + 5+ 2z + 3.
5. Rezolvati inecuatiile:
a) vVaZ -3z +2>x—1;
b) /Il = 2 < Jo — 4
c)vr—5—+v9—x>1.
6. Aratati ca:
a) Numadrul log, 5 este irational;
b) log, 3 + log; 4 + log, 5 + logs 6 > 5;
c) logg 16 se poate exprima in functie de log, 27.




