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– Aprilie 2024 organizarea fazei nat,ionale a ONM pentru clasele VII-
VIII (Hus, i, Colegiul Nat, ional ,,Cuza Vodă”)

– Mai 2024 organizarea fazei nat,ionale a ONM pentru clasele V-VI
(Vaslui, Liceul Teoretic ,,Mihail Kogălniceanu”).

Obiective propuse ı̂n perioada 2024-2028
Filiala Vaslui a S.S.M.R. are ca obiective generale dezvoltarea pregă-

tirii s,tiint, ifice a profesorilor, promovarea ı̂nvăt, ământului vasluian – resurse
umane, materiale s, i culturale, punerea ı̂n valoare a tot ceea ce este bun ı̂n
judet,ul Vaslui precum s, i ment,inerea legăturilor culturale, s,tiint, ifice s, i umane
cu toate celelalte judet,e ale t, ării. Obiective punctuale propuse:

1. Organizarea fazei nat, ionale pentru clasele 5-8 a Olimpiadei Nat, ionale
de Matematică – aprilie s, i mai 2024.

2. Organizarea Taberei Nat, ionale de Matematică pentru elevii capabili
de performant,ă din toate judet,ele t, ării- august 2024.

3. Organizarea Balcaniadei pentru Juniori – iunie, iulie 2025.
4. Acordarea de burse pentru elevii capabili de performant,ă din mediul

rural – anual.
5. Premierea pentru ı̂ntreaga activitate a profesorilor de matematică

pensionari care au obt,inut performant,e dar s, i a profesorilor de alte discipline
- 2024, 2026 s,i 2028.

6. Sprijinirea profesorilor care publică culegeri de matematică – anual.
7. Înfiint,area Centrului de excelent, ă, la care să participe profesori din

toate judet,ele t, ării pentru pregătirea periodică a elevilor Moldovei.
8. Promovarea valorilor culturale s,i s,tiint, ifice ale Moldovei

PENTRU CERCURILE DE ELEVI
PLEDOARIE PENTRU TRIGONOMETRIE

Carmen Daniela Tamas,
1)

Abordarea trigonometrică a unor probleme de geometrie mai dificile,
ı̂n mod special a problemelor a căror rezolvare implică construct,ii auxiliare,
poate duce la obt, inerea unei rezolvări mai us,or de găsit. Vom exemplifica
prezentând solut,iile trigonometrice ale câtorva probleme.

1. (Adrian Bud, G.M. 6-7-8/2023) Fie triunghiul ABC cu �A = 110◦
s,i �B = 40◦. Considerăm punctul E ı̂n interiorul triunghiului ABC astfel
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ı̂ncât �ECB = 10◦ s,i �EBC = 20◦. Arătat,i
că CA = CE.

Solut,ie. În triunghiul ABC, �A = 110◦

s,i �B = 40◦, deci �C = 30◦. În triunghiul
BEC, �EBC = 20◦ s, i �ECB = 10◦, deci
�BEC = 150◦.

1)Profesor, Bârlad.
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În triunghiul ABC aplicăm teorema sinusurilor:
AC

sin 40◦
=

BC

sin 110◦
, de

unde

AC = BC
sin 40◦

sin 110◦
= BC

sin 40◦

sin 70◦
.

În triunghiul BEC aplicăm teorema sinusurilor:
CE

sin 20◦
=

BC

sin 150◦
, de

unde

CE = BC
sin 20◦

sin 150◦
= BC

sin 20◦

sin 30◦
.

Atunci relat, ia CA = CE este echivalentă cu
sin 40◦

sin 70◦
=

sin 20◦

sin 30◦
, adică

sin 40◦ sin 30◦ = sin 70◦ sin 20◦. (1)

Dar sin 40◦ = 2 sin 20◦ cos 20◦, cos 20◦ = sin(90◦ − 20◦) = sin 70◦, sin 30◦ =
0,5. Reiese sin 40◦ sin 30◦ = 2 · 0,5 · sin 20◦ cos 20◦ = sin 20◦ sin 70◦, deci (1)
este adevărată. �

2. (Neculai Solomon, G.M. 3/2023) Considerăm triunghiul isoscel ABC
cu AB = AC s,i �BAC = 92◦. Fie M punctul din interiorul triunghiului
pentru care �ABM = 14◦ s,i �BCM = 16◦. Arătat,i că segmentele AB s,i
MC sunt congruente.
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Solut,ie. Deoarece AB = AC s, i �BAC =
92◦, �B = �C = 44◦. Deoarece �B = 44◦ s, i
�ABM = 14◦, �MBC = 30◦, iar �C = 44◦
s, i �BCM = 16◦ implică �ACM = 28◦. Fie P

intersect, ia dreptelor BM s, i AC. În triunghiul
BMC, �BMC = 134◦, iar ı̂n triunghiul BAP ,

�BPA = 74◦. Aplicăm teorema sinusurilor ı̂n triunghiul ABP :
AB

sin 74◦
=

BP

sin 92◦
.

Reiese

AB = BP
sin 74◦

sin 88◦
. (2)

Aplicăm teorema sinusurilor ı̂n triunghiul BPC:
BP

sin 44◦
=

BC

sin 106◦
.

Obt,inem

BP = BC
sin 44◦

sin 106◦
= BC

sin 44◦

sin 74◦
. (3)

Aplicăm teorema sinusurilor ı̂n triunghiul BMC:
MC

sin 30◦
=

BC

sin 134◦
.

Deducem

BC = MC
sin 134◦

sin 30◦
= MC

sin 46◦

sin 30◦
. (4)
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Din relat, iile (2), (3), (4) obt,inem AB = MC
sin 46◦

sin 30◦
sin 44◦

sin 88◦
, deci AB = MC

este echivalent cu
sin 46◦ sin 44◦ = sin 30◦ sin 88◦. (5)

Dar sin 88◦ = 2 sin 44◦ cos 44◦ = 2 sin 44◦ sin 46◦ s, i sin 30◦ = 0,5, deci (5) este
adevărată. �

3. Problema precedentă se poate generaliza dacă ı̂nlocuim 44◦ cu a◦,
cu 30 < a < 60, iar �ABM = a◦ − 30◦ s, i �MCB = 60◦ − a◦. Demonstrat, ia
rămâne aceeas, i s,i o lăsăm ca exercit, iu.

4. (Problema lui Langley) Fie triunghiul isoscel ABC cu AB = AC s,i
A = 20◦. Dacă D este punctul de pe latura AC s,i E este punctul de pe latura
AB astfel ı̂ncât �DBC = 60◦ s,i �ECB = 50◦, aflat,i măsura unghiului
�EDB.
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Solut,ie. Notăm �EDB = x◦. Triunghiul ABC este isoscel cu AB =
AC s, i�A = 20◦, deci�B = �C = 80◦. Din�B = 80◦ s,i�DBC = 60◦ reiese
�ABD = 20◦, iar din �DBC = 60◦ s,i �DCB = 80◦ rezultă �BDC = 40◦.
Apoi �ECB = 50◦ s,i �B = 80◦ implică �BEC = 50◦, deci triunghiul BEC
este isoscel s,i BE = BC (6).

Din teorema sinusurilor ı̂n triunghiul BED,
BE

sinx◦
=

BD

sin(160◦ − x◦)
,

de unde

BE = BD
sinx◦

sin(160◦ − x◦)
= BD

sinx◦

sin(x◦ + 20◦)
. (7)

Cu teorema sinusurilor ı̂n triunghiul BCD avem
BD

sin 80◦
=

BC

sin 40◦
, de

unde

BD = BC
sin 80◦

sin 40◦
. (8)

Din relat, iile (6), (7), (8) obt,inem că sin(x◦+20◦) sin 40◦ = sinx◦ sin 80◦.
Dar sin 80◦ = 2 sin 40◦ cos 40◦, sin(x◦ + 20◦) = sinx◦ cos 20◦ + sin 20◦ cosx◦,
de unde

sinx◦ cos 20◦ + sin 20◦ cos x◦ = 2 sinx◦ cos 40◦. (9).

Observăm că

cos 40◦=cos(60◦−20◦)=cos 60◦cos 20◦+sin 20◦sin 60◦=
1

2
cos 20◦+

√
3

2
sin 20◦.

Astfel, (9) devine cos x◦ =
√
3 sinx◦, de unde ctgx◦ =

√
3. Rezultă x = 30.�

5. (Variantă a problemei lui Langley) Fie triunghiul isoscel ABC cu
AB = AC s,i A = 20◦. Dacă D este punctul de pe latura AC s,i E este
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punctul de pe latura AB astfel ı̂ncât �DBC = 70◦ s,i �ECB = 50◦, aflat,i
măsura unghiului �EDB.
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Solut,ie. Notăm �EDB = x◦. Triunghiul ABC este isoscel cu AB =
AC s, i�A = 20◦, deci�B = �C = 80◦. Din�B = 80◦ s,i�DBC = 60◦ reiese
�ABD = 20◦, iar din �DBC = 60◦ s,i �DCB = 80◦ rezultă �BDC = 30◦.
Apoi �ECB = 50◦ s,i �B = 80◦ implică �BEC = 50◦, deci triunghiul BEC
este isoscel s,i BE = BC, (10).

Din teorema sinusurilor ı̂n triunghiul BED,
BE

sinx◦
=

BD

sin(170◦ − x◦)
,

de unde

BE = BD
sinx◦

sin(170◦ − x◦)
= BD

sinx◦

sin(x◦ + 10◦)
. (11)

Aplicăm teorema sinusurilor ı̂n triunghiul BCD:
BD

sin 80◦
=

BC

sin 30◦
, de

unde

BD = BC
sin 80◦

sin 30◦
. (12)

Din (10), (11), (12) obt, inem că sin(x◦ + 10◦) sin 30◦ = sinx◦ sin 80◦.
Dar sin 80◦ = cos 10◦, sin(x◦ + 10◦) = sinx◦ cos 10◦ + sin 10◦ cosx◦, de unde

sinx◦ cos 10◦ = cos x◦ sin 10◦. (13)

Rezultă tgx◦ = tg10◦, deci x = 10. �
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[2] Tom Rike, An intriguing Geometry problem, Berkley Math Circle, 2002,

https://www.yumpu.com/en/document/read/18772164/an-intriguing-geometry-
problem-berkeley-math-circle


