Clasa a IX-a

13. a) Ardtati cd existd a € R astfel incat ecuatia |z|+|z—1|4. . .+|z—2024| =
a sd aiba solutie unica.

b) Existd a € R astfel incat ecuatia |z| + | — 1| +... 4+ |z — 2023| = a s4 aibd
solutie unicd?
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15. a) Determinati numerele a € Z pentru care ecuatia (x —a)(x—10)+1 =0
are toate radacinile intregi.

b) Determinati m € Z pentru care ecuatia 2 — (m + 1)z +m — 2 = 0 admite
cel putin o radacina intreaga.

16. Laturile AB si C'D ale unui patrulater convex ABCD se intersecteaza in
E, iar laturile AD gi BC se intersecteaza in F'. Aratati ca mijloacele segmentelor
AC, BD gi EF sunt coliniare.

17. Fie A, B, C puncte pe o dreaptd d si A’, B’, C’' puncte pe dreapta d’,
atfel incat AB'NA'B = {M}, AC'NA'C ={N}, BC'"NCB' = {P}. Aratati ca
punctele M, N, P sunt coliniare.

18. Fie ABCDFEF un hexagon inscris intr-un cerc. Aratati ci punctele
{M}=ABNDE,{N}=BCNEF si {P} = CD N AF sunt coliniare.

Clasa a X-a

19. Fie functia f : R — R, astfel incat 7f(x) —63z = 16 f([x])+ 16 f({x}) —25
pentru orice z € R. Aratati ci f este inversabild gi determinati inversa functiei f.

20. Fie functia f: (0,00) = (1,00), f(z) =2 + Va2 —z + L.

a) Ardtati ca functia f este bijectivi.

b) Rezolvati ecuatia (f o f)(x) = .

21. Fie z1, 22, 23 € C astfel incat |z1| = |z2| = |z3]| = 1. Determinati numérul
22023 | ;2023 4 12023

22. Fie r > 0. Consideram multimea M = {z € C| |z| = 1 si|z — 3i| = r}.
Determinati r > 0 astfel incat multimea M si aiba exact un element.

23. Rezolvati ecuatiile:

a) 251112 L 2cos2 T _ 2\/5

b) V-2 + 4z — 34271 + 4771 =5,

c) 2" 427% = 2cos§.

24. a) Reprezentati grafic, in acelagi reper cartezian Oy, functiile f : R — R,
flx)=4"gig:R—=>R, g(x) =2+ 1.

b) Rezolvati in R ecuatia 47 = z + 1.
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