Clasa a IX-a
13. Aritati cd functia f: R - R, f(z) =
14. Fie functia f: R — R,
1 2 n—1
flz) =[z] + [:chﬁ] + [erE} +... 4 [:chT} — [nx],

unde n este un numar natural nenul i [a] reprezinta partea intreagd a numarului
real a.

2z to mAreinit
este marginita.
5+ 3|z &

1
a) Aratati ci functia f este periodici, cu perioada —.
n

1 2 —1
b) Deducetji identitatea lui Hermite: [m]—l—[x—i—ﬁ} +[m+ﬁ} +.. .+[x+n7} =
[nx], Vo € R gi Vn € N*.
15. a) Ardtati ca functia f : R — R, f(z) = Va2 +22+4 — Va2 -2z +4
este impara.
b) Aritati ca functia f : R — R, f(x) = Va2 + 2z +4 + Va2 — 2z + 4 este

pari.

16. a) Ardtati cd, dacid functiile f : A — B gig: B — C sunt strict
descrescitoare, atunci functia go f : A — C este strict crescidtoare.

b) Aritati ci daca functia f : A — B este strict crescatoare si functia g : B —
C este strict descrescitoare, atunci functia go f : A — C este strict descrescitoare.

17. Ardtati ca graficul functiei f : R — R, f(z) = 2% + 2 admite drept centru
de simetrie punctul A(0, 2).

18. Determinati imaginea functiei f : R — R, f(x) = [z], unde [z] reprezinta
partea intreagd a numarului real x.

Clasa a X-a

19. Stabiliti natura patrulaterului ale cirui varfuri sunt imaginile numerelor
complexe: a =1—1,b=3+2i,c=1+5i,d= -1+ 2i.

20. Ariatati ca imaginile geometrice ale numerelor complexe a = 1 —1, b =
3 4 2i, ¢ = —1 — 4i sunt puncte coliniare.

21. a) Reprezentati multimea punctelor din plan al ciror afix z indeplinegte
conditiile |z — 1 —4i| = |z — 4 —i| si Re(2) € [-1, 3].

b) Reprezentati multimea punctelor din plan al ciror afix z indeplinegte
conditiile 2 < |z — 2 +1| < 4.

22. a) Afixele varfurilor A gi C ale patratului ABCD sunt z4 = —2+1 sl
zo = 2 — 3i. Determinati afixele varfurilor B si D.

b) Un triunghi echilateral are doua dintre varfuri de afixe z; = 1+igi 20 = 1—1.
Determinati afixul celui de-al treilea varf.

23. Determinati radicinile de ordin trei ale numéirului complex z = 8i si
demonstrati ca acestea sunt afixele varfurilor unui triunghi echilateral.

1 . n
24. Calculati ( teosat zsma) ,unde n € N*, a € R.

1+ cosa—isina



