Clasa a IX-a

13. Determinati numarul natural par n, astfel incat
124224324+ 4 n?=4(1+3+5+---+3(n—1)).

14. a) Daci n este numéar natural impar, aritati cd n? — 1 se divide cu 8.
b) Stabiliti daca numarul 9999...9621 este patrat perfect.
—_
2023 cifre
c) Aritati c&, daci a, b, ¢ sunt numere intregi impare, ecuatia az? + bz +c =0
nu are radacini rationale.
15. Fie ecuatia 22 — (m — 3)z + m? —m + 1 =0, unde m € R.
a) Determinati valorile parametrului m € R astfel incat ecuatia sa aibd cel
putin o radacina intreaga.
b) Exista valori reale ale lui m astfel incat ambele rad&cini sa fie intregi?
16. Aratati ca:
a) sin10° - sin 30° - sin 50° - sin 70° = 15.
b) cos 10° - cos 30° - cos 50° - cos 70° = 2.
17. a) Aratati ca sin3x = 4 - sinx - sin(§ + x) - sin(§ — 2), Vo € R.
b) Ardtati ca, daca a, b, ¢ sunt numere reale nenule si x € R\ {kn|k € Z}
astfel incat 8L = sn3% — sBT “atunci a(a + b+ c) = b

18. a) Ardtati ca, daca intr-un triunghi ABC, cu notatiile uzuale, are loc

relatia b = 2csin %, atunci triunghiul este isoscel.
b) Aritati cd, dacd intr-un triunghi ABC, cu notatiile uzuale, are loc relatia

sin?A __a : : 3 3
cosa = u=» atunci triunghiul este dreptunghic.
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19. Se considera dezvoltarea (/2% + \/21—"”)n7 n € N*.

a) Determinati n, stiind c& suma coeficientilor binomiali ai ultimilor trei ter-
meni ai dezvoltarii este egala cu 22.

b) Pentru n = 6 determinati =, dacd suma termenilor al treilea si al cincelea
este egala cu 135.

20. a) Care este probabilitatea ca, alegind un numéar natural din multimea
numerelor naturale de doua cifre, acesta sa fie format din doua cifre prime distincte?

b) Céate numere prime se gasesc in multimea numerelor naturale de doua cifre
prime distincte? '

21. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia |z — 3|10Iz*1 = |z — 3>

22. Care este probabilitatea ca, alegand la Intamplare un numar a din multi-
mea {1,2,3,...,150}, fractia 55 sa fie ireductibila?

23. In reperul cartezian de coordonate xOy se considera triunghiul care are
ecuatiile dreptelor suport ale laturilor: (AB): 20+3y—7=0, (BC): x—4y+13 =
0, (AC): 4z — 5y —3=0.

a) Determinati coordonatele varfurilor triunghiului ABC.

b) Scrieti ecuatiile mediatoarelor segmentelor [AB] si [BC.

¢) Determinati coordonatele centrului cercului circumscris triunghiului ABC
si aflati raza acestuia.

24. In reperul cartezian de coordonate xOy consideram punctul A(2,3) si
dreapta d : 22 — 3y + 1= 0.

a) Aratati ca punctul A nu apartine dreptei d.

b) Scrieti ecuatia dreptei care trece prin A si este perpendiculara pe d.

¢) Scrieti ecuatia simetricei dreptei d fata de punctul A.



