Clasa a IX-a

13. a) Fie x1, z2 € R solutiile ecuatiei 52 — 7z + 2 = 0. Aritati ci mutimea
A={neN|zT + x5 > 1} contine toate numerele naturale.

b) Fie x1, z2 € R solutiile ecuatiei 3z° — 7z 4+ 2 = 0. Determinati multimea B =
{neN |zl +23 > 1}.

1
14. a) Aratati cd —1 < ﬁ < 3 pentru orice = € R.
z 2
S —— — 1>0.
x2+x—|—1]+x x—|—2_0
. . T +m

15. Consideram fi :R—>R ==

onsideram functia f , f(x) oG

Im f contine cel putin doud numere intregi, pentru orice valoare a lui m € R.

16. Aratati cd, pentru orice n € N*| are loc identitatea:
1 1 sinn

b) Rezolvati inecuatia [

unde m € R. Aratati ca

smisn2  smzsm3 TV Smnsmnr D) sin?1sin(n 4+ 1)

17. a) Exprimati lungimile laturilor triunghiului ABC in functie de lungimile me-
dianelor mq, my si me.

b) Aratati ca, dacd doud triunghiuri au medianele corespondente congruente, atunci
triunghiurile sunt congruente.

18. In triunghiul ABC, O si H sunt centrul cercului circumscris si ortocentrul, iar
G1, G2 si G3 sunt centrele de greutate ale triunghiurilor HBC, HAC, respectiv HAB.
Ariatati ca:

a) AG, + BGa + C—Gg) = %51?1 b) Dreptele AG1, BG2, CG5 sunt concurente.

c) Centrul de greutate al triunghiului G1G2G3 este situat pe dreapta OH.

Clasa a X-a

19. In sistemul cartezian de coordonate 20y se considera punctele A(1,0), B(0,1),
C(2,2). Fie M simetricul lui A fatd de B, N simetricul lui B fata de C si P simetricul lui
C fata de A.

a) Determinati coordonatele punctului G, centrul de greutate al triunghiului ABC.

b) Aflati coordonatele punctelor M, N, P.

c) Aratati cd triunghiurile ABC si MNP au acelasi centru de greutate.

20. In sistemul cartezian de coordonate 2Oy se considerd dreptele di : y = x,
de 1 y=2x,d3: y=3x.

a) Aratati cd dreptele dq, d2, d3 sunt concurente.

b) Determinati coordonatele punctelor A, B, C de intersectie a dreptei d : x+y+6 =
0 cu dreptele di, d2, respectiv ds. 5
B_C.

21. In sistemul cartezian de coordonate zOy, se considers punctele A(0,av/3),
B(—a,0), C(a,0), unde a > 0.

a) Aratati cd triunghiul AABC este echilateral.

b) Calculati aria AABC.

22. Determinati valorile parametrului real m pentru care exista cel putin un numar
real = astfel incat 1+ log,(22” + 2z + 1) > log, (ma® + m).

c¢) Determinati valoarea raportului

L L L . 195 A3 g
23. Cati termeni porzitivi contine sirul (an),,-,, dacd an = — — ?

nl-4 (n+1)!
24. Se considera binomul (1+ 1)'°°. Notam cu Tj41 termenul siu general, k €
{0,1,...,100}.
a) Rezolvati inecuatia Tr4+1 < Thyo.

)
b) Determinati cel mai mare termen al dezvoltarii binomului.
9100

¢) Deduceti inegalitatea Cig, > 100"



