Clasa a IX-a

13. Se noteazd cu S(m) multimea solutiilor ecuatiei |z — 2| 4 [4 — z| = m, unde
m € R. Determinati:

a) S(4);

b) numerele reale m pentru care card (Z N S(m)) = 3.

14. Demonstrati ci sirul (an)n>1, definit prin a; = 3, any1 = %(an + %), Vn € N*
este monoton si marginit.

15. Se considera sirul (zn)n>0 definit prin g = 2, 1 = 3, Tn41 = 3n —22p—1,Vn €
N*. Determinati cel mai mic numar natural k pentru care xj > 2024.

16. Aratati ca, daca graficul unei functii f : R — R este simetric fatd de un punct
M(a,b), atunci f(a+z) + f(a —x) = 2b,Vz € R.
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17. Se considera in plan punctele distincte A, B, C astfel incat zﬁ +3- C@ =0.
Determinati numerele reale v si v stiind ca egalitatea M B = u~m+v~m este adevarata
pentru orice punct M din plan.

18. Se noteaza cu D mijlocul laturii BC' a unui triunghi ABC si se considera
punctele E, M, N astfel incat 3~1ﬁ = zﬁ, BENAC = {M} si ,ﬁ =k- E Determinati
numaérul pozitiv k pentru care dreptele M N si BC sunt paralele.

Clasa a X-a

19. Se considerd functia f : N — N, f(n) = 4n + 1. O functie g : N — N se numeste
speciald dacd (go f)(n) =n,Vn € N. Aratati ca:

a) Functia f este injectivd, dar nu este surjectiva.

b) Existd cel putin o functie speciala.

c) Dacd g este o functie speciald, atunci existd u € N astfel incat (f o g)(u) # u.

20. Demonstrati ca:

a) Functia f : C — C, f(z) = z + Z nu este nici injectiva, nici surjectiva.
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b) Functia f : C — C, f(z) = z + 2 - Z este inversabila.

21. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia v/4x —3 + /1 —x = 1.
22. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia /2% — 222 + 2z + 4 = .
23. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 2 = 3V*~* + 4V w—Batd

24. Determinati cel mai mare numar intreg a care are proprietatea ca inegalitatea
loga—1 (2% 4+ 3) > 1 este adevirata pentru orice numir real x.
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