Clasa a IX-a

13. Fie n € N*. Daca z1, z2, ..., Tn € (0, 00) astfel incat 1 +z2+ -+ 25 = 1,
n 1
aratati ca Tt + L2 + -+ LT < =.
T1+T2 T2+ T3 Tn +x1 2

14. Aratati ca, pentru orice numar natural nenul n:

a) numarul (n + 1) (n +2)---(2n) se divide prin 2", dar nu se divide prin 2"*';

b) numirul n admite o reprezentare de forma n = £1% +2? £ 324 ... £ m?, pentru
o anumitd alegere a semnelor + sau — (unde m depinde de n).

15. Aritati ci, daci z € R* si x + 2! € Z, atunci 2" + =" € Z pentru orice
n € N*.

16. In exteriorul triunghiului isoscel ABC, cu AB = AC, se construiesc patratele
ABDE si ACFG. Aratati cd vectorii ﬁ si B? au aceeasi directie.

17. In triunghiul DEF se considera A BsiC m1Jloacele laturllor DE, EF, respectiv

FD. Aratati ca, pentru orice punct M din planul triunghiului, are loc egalitatea M Z +

3B + M0 = WD + 378 4 F.

18. Demonstrati ca intr-un triunghi ABC, cu ortocentrul H, are loc relatia H

—
? HM, unde M este punctul diametral opus lui A in cercul circumscris trlunghlulul
ABC.
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19. Aratati ca numarul 1g 2 este irational.

20. Demonstrati egalitatile:

a) 3610g65 + 101—lg2 _ 3log936 — 24.

log,c - log,c

20 de a,b,c,ab € (0 1}.
Rl ZBC e a,bcoab € (0,00)\ (1)
21. Demonstrati ca, dacd a,b,c € (1, 400), atunci:

a) log,b + log,c + log.a > 3; b) log, (a + b) + log, (% + %) > 2.

22. Demonstrati ca, pentru orice n € N, n > 2, este adevdrata inegalitatea

logi, n -+ logi! (n—1)+ logi! (n—2)!> %

23. Aratati cd numarul 52016 are 1410 cifre, prima cifra fiind 1.
24. Determinati domeniul maxim de definitie al functiilor:

a) f(z) = \/logg 2L b)g(x)zlog% (z2? — 2 —2).
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b) 1Ogabc =
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