PROBLEME PENTRU EXAMENE NATIONALE

Clasa a IX-a

13. Aritati ci, dacd a, b, ¢ sunt numere reale astfel incat a>+b*+c? < 1,
atunci ab + bc + ca € (—%, 1) .

14. a) Fie a, b numere naturale, astfel incat 7 | (a® + b%). Aritati ca
Tla si71b.

b) Rezolvati in multimea numerelor naturale ecuatia x2 4 y? = Txy.

15. Determinati cel mai mic numér natural n pentru care vn? + 2n + 2
are primele doua zecimale de dupa virgula zerouri.

16. Fie ABC un triunghi in care medianele BM gi CN sunt perpen-
diculare. Aritati ca AB? + AC? = 5BC?.

17. Fie triunghiul ABC fixat. Se numeste punctul A — Humpty
al triunghiului ABC, punctul P cu proprietatea ci <BAP = J<PBC si
JSCAP = 4 PCB. Aratati ca:

a) punctul P este unic;

b) punctul P se gaseste pe mediana din A a triunghiului ABC;

c¢) punctul P se gaseste pe cercul circumscris triunghiului H BC, unde
H este ortocentrul triunghiului ABC

d) HP 1 AP.

18. Fie triunghiul ABC fixat. Se numeste punctul A — Dumpty
al triunghiului ABC, punctul @ cu proprietatea ca <BAQ = JACQ si
JCAQ = 4 ABQ. Aratati ca:

a) @ se afld pe cercul circumscris triunghiului OBC, unde O este centrul
cercului circumscris triunghiului ABC

b) OQ L AQ.

Clasa a X-a

19. Se considera numarul real x strict pozitiv si un gir (an)n>o definit
prin an(z) = (V)7 (Y2)", ()n € N.

a) Aratati ca existd un termen al girului care este independent de .

b) Determinati numirul natural n pentru care a,( V/2) = 16.

20. Calculati valoarea expresiei

BE(z) = <\/x1_1 + \/x1+1> : (\/x1_1 B \/:1:1—1— 1)

pentru x = “222',5’2, stiind ca a > 0, b > 0 gi a # b.

21. Comparati numerele :
a)a=vVh+V8sib=V6+ V7.
b)a=1-v2+V3,b=v2-V3+5,¢c=v3-V5+ V1L




22. Demonstrati inegalitatea va3 + b3 < va? + b2, unde a,b € R.

23. Fie a,z,y € (0,400) care verifica egalitatile /22 + y% + /2zy =
2av/2 §i /T + /Y = 2y/a. Aritati ci z = y.

24. Fie functia f: R = R, f(z) = va® + 522 + 5. Ardtati cd graficul

functiei nu contine puncte cu ambele coordonate numere intregi.



