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13. Determinati x € R\ [0; 1) astfel incat — + — = ——.
6 Vo 1) x  Jz] 1+ {z}

14. Aréta}i ca:

2 (a—1|—6b) < a+b a3—2|—b3 < a* + v

b) a® + 2bu2 — .QaE) —|—32a ; 4b ;— 232()0 penltru ozice a,(b € 15)2 ( )2
b o e e e ATl em T

pentru orice a, b € R;



420 PROBLEME PROPUSE

b) Aritati ci, daca numerele reale a, b, ¢ verifica relatia a® + b3 + ¢ =
3abe si cel putin doud dintre sunt distincte, atunci a + b+ ¢ = 0.

c) Dacd a, b, c € R astfel incat a + b+ ¢ = 8 si ab + ac + bc = 19, sa se
calculeze a® + b® + ¢® — 3abc.

16. Aratati cd distanta de la centrul cercului circumscris unui triunghi
oarecare la o laturd a sa este egala cu jumatatea distantei de la ortocentrul
triunghiului la varful opus acestei laturi.

17. In triunghiul ABC, dreptunghic in A, se duce iniltimea AD. Fie M
si P mijloacele segmentelor AD, respectiv AC, BMNAC = {N}, BPNAD =
{R}. Demonstrati ca patrulaterul M N PR este inscriptibil.

18. In triunghiul ABC, A’, B’ sunt mijloacele laturilor BC', respectiv
AC, D este piciorul inaltimii din A, H este ortocentrul triunghiului, iar A
este mijlocul segmentului AH. Demonstrati ci punctele A’, B/, Ay si D sunt
conciclice.

Clasa a X-a

19. Aratati ca avb — 1+ byva — 1 < ab,Va,b € (1,+00).

20. a) Aratati ca in scrierea zecimald a oricdrui numér irational exista
cel putin o cifra care se repeta de o infinitate de ori.

b) Demonstrati cd numirul z = 2,alallalllalllla... este irational,
unde a este o cifra diferita de 1h

21. Calculati suma S = Z ! .
1 V2k 4+ V4k? —1
Tyt yJr—y 2
VI =y VT = Ty + /Y

22. Aritati cd expresia E(x,y) =

unde x,y > 0, x # y, este constanta.

23. Se considera o multime M de numere reale cu proprietitile: i)
1 € M; ii) daca = € M, atunci (3z + 2) € M; iii) daca 3 € M, atunci
(x+1)e M.

Aritati ca 3 € M si (14 ¥/2) € M.

24. Fie z,y,z numere reale si a = 1 + 2z —y?, b= 142y — 2%, ¢ =
1+ 2z — a2

a) Ardtati cd existd un singur triplet (z,y,z) pentru care are sens ex-

presia E = {///z +y + z;

b) determinati valoarea expresiei F, gtiind ca aceasta are sens.



