PROBLEME PROPUSE 99

Clasa a IX-a

13. Existd numere rationale x > 0 astfel incat [z] =z - {z}?

14. Aritati cd dacd a, b, ¢ sunt numere reale astfel incat a?%?! = b
=c—asi®? =aq—b, atunci a = b =c.

15. a) Aradtati cA 9+99+999 + ...+ 99...9 =

de n ori

J— C7
b2021

10 (10" — 1) — 9n
9 )

pentru orice n € N*.
b) Calculati suma 74 77 4+ 777+ ...+ 77...7, pentru n € N*.

de n ori
16. Fie A, B, M puncte distincte pe dreapta d astfel incéat ]\]\j—g = a.
Aratati ca:
a) O—J\f:L-O—Zl—i— - -O?, dacd M € (AB);
a+1 a+1
b) O—J\f:?la-O_fHail - OB, daci M ¢ [AB].

17. In triunghiul ABC, m(3ABC) = 2-m(3ACB). Aritati ca AC? —
AB? = AB - BC.

18. Demonstrati ca distanta de la centrul cercului circumscris unui
triunghi oarecare la o latura a sa este egald cu jumatatea distantei de la
ortocentrul triunghiului la varful opus acestei laturi.

Clasa a X-a

19. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatiile :
a) 1+ctge = tg (z + 2F)

b) 6sin? 2 + sin z cos z — cos?

r=2

1 1
20. Aratati cd numdarul — (arccos - arccos ﬂ) este rational.
T

21. Calculati suma

1 1
S = arctg3 +arctg7 —i—...—l—arctgn2 P

22. Cate numere de 4 cifre incep si se termina cu o cifra para?

23. Un numar natural se numeste ,,palindrom” daca este egal cu rastur-
natul siu (numdrul citit de la dreapta la stdnga). De exemplu, numerele 7,
292, 44144 sunt numere palindrom.

a) Cate numere palindrom de 3 cifre existd? Dar de 4 cifre?

b) Care este al 40-lea numar palindrom de forma 5k + 3, unde k este
numdar natural?

24. Pe fiecare dintre laturile unui triunghi se considera trei puncte
distincte, diferite de varfuri. Cate triunghiuri avand varfurile in trei din cele
9 puncte se pot forma?



