Clasa a IX-a

b
13. Aratati ca, daca a,b € (—1,1), atunci si ot
’ " 14ab

14. Aratati ca, pentru orice n € N*, avem:

a)1+3+5+...+(2n—1)=n?%

1 35 2n —1 1
2°1°6 7 T ° Von 1’

c) 13" 4+ 7" — 2 se divide cu 6.

15. In cate moduri se pot aseza 8 turnuri pe o tabla de sah, astfel
Incat sa nu existe 2 care sa se atace (adica sa se gaseasca pe aceeasi linie sau
coloana).

16. Fie ABC'D un patrulater convex si M, N mijloacele laturilor AD,
respectiv BC.

1
a) Aratati ca MN = 3 (E + 58) .
— 1
b) Ariitati ca MN = - (ﬁ + ﬁ) .
c) Aratati ca, daca AB || CD, atunci MN || AB si MN =
17. a) Fie ABCD un patrulater convex si punctele M si N mijloacele

1
diagonalelor AC, respectiv BD. Aratati ca MN =3 (ﬁ + lﬁ) .
b) Daca ABCD este trapez de baze AB si CD, exprimati lungimea
segmentului M N in functie de lungimile bazelor.
L1 . . . a A ? 2 ?
18. Consideram triunghiul ABC si D € BC astfel incat BD = 3 -BC,

mediana CE, E € AB si F mijlocul lui CE. Aratatica A, F, D sunt coliniare.

€(-1,1).

AB+CD
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19. Aratati ca, oricare ar fi z € C, are loc relatia

2
1
—(1—1—1’)\2’]2—1(1—1—1'):2.

2
20. Verificati identitatile:
22
a) “ 21
b) |21 + 2> + |21 — 22|* = 2 (]z1\2 + \@F), oricare ar fi 21,29 € C.

c) |1z + 112421 — 22/? = (|21/> +1) - (|22|?> + 1), oricare ar fi 21,23 € C.

Sz + = |21 + 23], oricare ar fi z1,29 € C*.

21
—_ . ZQ
22

1
21. Fie z € C astfel incat ‘z + —‘ =2 . Aflati |z] .
z
22. Determinati numerele complexe z de modul 1 care verifica relatia
| 2 22| _
2+ 7z ‘ =2.
23. Fie z1, 29 € C. Demonstrati inegalitatile:
) 2122 + Z122
2
b) [lz1] = |zall <21 £ 22f < fz1] 4 [22] -

< |z122] -

1 3
24. Fie z € C. Aratati ca, daca |z| < 3 atunci |(1 +14) 2° +iz| < T



