
146 Probleme propuse

11. Pe planul dreptunghiului ABCD cu AB = 6 cm şi BC = 6
√
3 cm

se ridică perpendicularaDM . Determinaţi lungimea segmentului DM , ştiind
că distanţa de la M la dreapta AC este MN = 6 cm.

12. Pe planul dreptunghiului ABCD cu AB = 6 cm şi BC = 6
√
3 cm

se ridică perpendiculara DM . Determinaţi lungimea segmentului DM ştiind
că măsura unghiului dintre planele (MAC) şi (ABC) este egală cu 30◦.

Clasa a IX-a

13. Arătaţi că funcţia f : R → R, f (x)=x+[x] este strict crescătoare.

14. Determinaţi imaginea funcţiei f : R → R, f(x) =
x2 − x+ 2

x2 + x+ 1
.

15. Aflaţi mulţimea perioadelor funcţiei f : R → R f(x) =

{
x√
2018

}
.

16. Fie a1, a2 ∈ R, a1 �= a3 şi f : R → R, astfel ı̂ncât dreptele x = a1
şi x = a2 sunt axe de simetrie ale graficului funcţiei f . Arătaţi că f este
periodică.

17. Fie f : R → R periodică cu perioadele 2 şi
√
3. Arătaţi că f nu are

perioadă principală.

18. Fie f : R → R, f(x) = x3 + ax2 + x. Determinaţi a astfel ı̂ncât f
să fie funcţie impară.

Clasa a X-a

19. Fie z ∈ C
∗ cu z +

1

z
= 4. Calculaţi z4 +

1

z4
.

20. Fie f : R → R, f injectivă, cu proprietatea că f ◦f(x) = f(3x+5),
oricare ar fi x ∈ R. Determinaţi funcţia f .

21. Fie f : R → R, f surjectivă, cu proprietatea că f ◦ f = f .
Determinaţi funcţia f .

22. Arătaţi că funcţia f : N∗ → R, f(x) =

{
1 +

1

2
+

1

3
+ . . . +

1

n

}
este

injectivă.

23. Aflaţi inversa funcţiei f : R → (5,∞), f(x) = 2x + 5.

24. Daţi un exemplu de funcţie f : R → R, bijectivă şi nemonotonă.

Clasa a XI-a

25. Fie A(a) =

⎛⎝ a2 + 1 a2 − 1 1
a2 − 1 a2 + 1 1

0 0 1

⎞⎠, unde a ∈ R.


