
96 Probleme propuse

Clasa a XI-a

25. Fie A =

⎛
⎝ a b c

2a 2b 2c
3a 3b 3c

⎞
⎠ unde a, b, c sunt numere reale nenule.

a) Să se determine rangul matricei A.
b) Să se calculeze a+ 2b+ 3c ştiind că A2 = 2017A.
c) Ştiind că a+ 2b+ 3c = −1, să se determine matricea A2017.

26. Se consideră funcţia f : R → R, f(x) = x3 − 3x+ 3arctgx.
a) Să se arate că f este injectivă.
b) Să se determine imaginea funcţiei f .

c) Să se determine valorile reale ale lui a pentru care lim
x→∞

f(x)

xa
există,

este finită şi nenulă.

Clasa a XII-a

27. Se consideră a, b, c ∈ Z şi polinomul f = X3 + aX2 + X + b cu
rădăcinile complexe x1, x2, x3.

a) Să se arate că dacă a ∈ {−1, 0, 1}, atunci f are exct o rădăcină reală.
b) Să se determine a şi b ştiind că f are o rădăcină reală dublă.
c) Ştiind că b = 1 şi f are o rădăcină raţională, să se arate că

a ∈ {1,−3}.

28. Se consideră f, g : R → R, f(x) =
x3

3
−x+arctgx şi g(x) = arctgx.

a) Să se calculeze

2∫
1

f ′(x)
x

dx.

b) Să se calculeze lim
x→∞

1

x3

x∫
0

f(t)dt.

c) Să se determine aria suprafeţelor cuprinse ı̂ntre graficele celor două
funcţii şi dreptele de ecuaţii x = 0 şi x = 1.

PROBLEME PENTRU CICLUL PRIMAR1)

P:988. Determinaţi numerele de forma abc pentru care

abc = 5× a× b× c.
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