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Abstract. The idea taken into consideration is an elementary alternative
to the method proposed in the paper quoted at the end
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In GM-B nr. 5 /2014 este analizata chestiunea existentei unui triplet
de numere de tipul celor din

Problema 1. Daca numerele reale x, y, z strict pozitive si distincte
satisfac egalitatile
Inz  Iny  Inz

atunct x%yYz* = 1.

Remarcand ca acele conditii conduc (formal) si la zyz = 1, autorul
ajunge la un raspuns negativ, reducand chestiunea la Problema 2 de mai jos.
Un atac direct este insa imediat; datorita simetriei circulare, egalitatile date
se reduc la analizarea cazurilor de mai jos:

e daca z < y < #z, atunci:

e daca y = 1 atunci x = z = 1, absurd;
e daca y < 1 atunci z > 1 > y, absurd;
e daca y > 1 atunci z < 1 < y, absurd.

e daca r < z < y, atunci:
e daca z =1 atunci x = y = 1, absurd;
e daca z < 1 atunci x > 1 > z, absurd;
e daca z > 1 atunci y < 1 < 2z, absurd.

In continuarea Notei, se analizeaza

Problema 2. Fiex, y, z numere reale strict pozitive astfel incat xyz=1
six®y¥z* =1. Atuncix =y =2z=1.

Solutia propusa in Nota foloseste functia f: R — R, data prin f(¢) =
= 2! + y* + 2! pentru orice t € R: deoarece prima ei derivata se anuleaza
in doua puncte, exista un punct ¢ in care a doua derivata se anuleaza, iar
existenta lui ¢ permite, in cele din urma, obtinerea concluziei. ([l

Cele de mai sus sunt, intr-un anume fel, un overkill, caci un argument
imediat este faptul cd pentru u,v > 0 cu (u — 1)(v — 1) > 0 avem v’ > u,
cu egalitate doar pentru u = 1 sau v = 1; asadar pentru ¢t > 0 avem t' > t,

1)Mafcematician7 Bucuresgti.
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cu egalitate doar pentru t = 1. Prin urmare 1 = 2%yY2* > xyz = 1, fortand
r=y=2z=1. ]

Sunt lasate spre rezolvare cateva probleme similare:

Tema 1. Fie x, y, z numere reale strict pozitive astfel incat xyz = 1
st menyzZQ =1. Atuncix =y=2z=1.

Tema 2. Fie z, y, z numere reale strict pozitive astfel incat x*yYz* = 1
st xInyzzZQ =1. Atuncix =y=2z=1.

Tema 3. Fie x, y, z numere reale strict pozitive astfel incat x*yYz* =1
gt xVFyFrM = 1. Atunciz=y=2z=1.

Tema 4. Fie ay,ao,...,a, numere reale strict pozitive astfel incat
ajaz---ap =1 giai*ay?---alr = 1. Atuncia; =az = ... =a, = 1.

Este evident ca gasirea rezolvarii cu metoda din Nota tine (si) de ca-
pacitatea de a ,inventa” o func‘giel) care sa foloseasca ipoteza si sa duca la
concluzie. Iata o solutie in spiritul metodei noastre, la tema care ni se pare
cel mai greu de rezolvat.

Solutie pentru Tema 3.

Datorita simetriei, putem presupune z < y < z. Atunci in mod evident
r <1<z gideci 9% < ¥ < 2% gi 2% < 2¥ < 25,

e Daca y < 1, atunci a¥*y** = (2¥y")* < 2¥y® < 2%y, caci ultima
inegalitate revine la 1 < x% Yy¥=% = (y/z)¥~7.

e Dacd y > 1, atunci y** 2" = (y*2¥)* < y®2Y¥ < y¥z%, caci ultima
inegalitate revine la 1 < y¥=%2*7Y = (z/y)* Y.

In ambele cazuri 1 = V2P 2 < x®yY2z# = 1, asadar toate inegalitatile
de mai sus sunt egalititi, ceea ce forteaza x =y =z = 1.
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