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                                                                                  (Problema 25330,G.M.nr.12/2005) 
Generalizare 
Fie , ,a b a b? ?? .Sa se determine functiile continue nenule ? ?: ,f a b ? ? , astfel 

încât,pentru orice ? ?, ;x y a b?  sa avem: 
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Solutie  
Prima întrebare pe care ne-o punem este urmatoarea:Este functia  f  bine definita? Acest lucru 

revine la a arata ca pentru orice ? ?, ,x y a b?  ,avem: 
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Metoda prin care aratam acest lucru ne conduce la rezolvarea problemei daca folosim o 

metoda adecvata(a se vedea ? ?1 ) 

Lema: Fie ,a b? ?  cu a b? si 0? ? .Atunci ? ? ? ? ? ?1 , 0;1x a b a b? ? ?? ? ? ? ? ? . 
 Într-adevar , ? ? ? ? ? ? ? ? ? ?1 , 1 0 1 1a b a b a a b b a b? ? ? ? ? ?? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ?  

? ?? ? ? ?0 1 0 1 1 0,1b a b a b a? ? ?? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ? . 

În cazul nostru vom scrie 
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? .Pentru ca " "?  sa fie lege de compozitie(sa satisfaca 

conditia (3) trebuie sa aratam ca ? ? ? ? ? ?, , , ,x y a b x y a b? ? ?? .Din lema de mai sus 
avem  ? ? ? ?, 0,1x y a b ?? ? ?? .Cum orice numar din intervalul ? ?0,1  este de forma 
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 cu , 0? ? ? ,vom încerca sa-l scriem pe ?  în aceasta forma.Putem scrie 

succesiv : 
? ? ? ? ? ?

? ?? ? 2 2

21
2

a b xy ab x y ab a b
b

b a xy a b x y a b
?

? ?? ? ? ? ?
? ? ?? ?? ?? ? ? ? ? ?? ?

 

? ? ? ?? ?
? ?? ?

? ?
? ?? ?

2 3 2 2

2 2 2 2

1
2 2

b a xy ab b x y b ab xy b x y b
b a xy a b x y a b xy a b x y a b

? ?? ? ? ? ? ? ? ? ?? ?? ? ?
? ?? ? ? ? ? ? ? ? ? ? ?? ?

 

? ?? ?
? ? ? ?

? ?? ?
? ?? ? ? ?? ? ? ?

2 2
0,1

b x b y b x b y
b x b y x a y axy b x y b xy a x y a

? ? ? ?
? ? ?

? ? ? ? ?? ? ? ?? ? ? ? ? ? ?? ? ? ?
. 



Pe de alta parte , 1

1
x a y a
b x b y

? ?
? ?

? ?
? ?

 , de unde obtinem :  

? ?x y a b b?? ? ??
1

a b
b

x a y a
b x b y

?
? ?

? ?
? ?

? ?

                                                                        (4)  

Daca consideram functia ? ? ? ? ? ?: , 0, ,
x a
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Din relatia (5) deducem ca relatia (2) se    scrie:
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Ecuatia (6) fiind ecuatie de tip Cauchy deducem ca exista ? ? ?  astfel încât sa avem: 
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Observatie  Pentru 1, 2a b? ?  obtinem solutia ecuatiei (1) 
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Problema 2. Fie 0?a  si functia 1
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(Revista Creatii Matematice seria B nr.1/2007,Ion Bursuc si Maria Nastaselu , profesoara 
Targu Neamt) 

Solutie: 
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Generalizare Fie ? ?0, 1a k ?? ? ??  si functia 
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Solutie: 
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rezulta ca sirul ? ? 0?nna  este crescator. Deci sirul na  este convergent si din relatia de 

recurenta (9)
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