MINISTERUL ED}JCAT[[[ SOCIETATEA DE STIINTE MATEMATICE
SI CERCETARII DIN ROMANIA

Al cincilea baraj de selectie pentru OBMJ
Pitesti, 24 mai 2026

Problema 1. Fie n > 3 un numar natural. Pentru o secventa ay,...,a, de n numere
reale pozitive cu suma 2026 numim un numar natural k (1 < k < n) special daca exista
k numere in secventa care au suma 1013. Determinati numarul maxim posibil de numere
speciale pe care 1l poate avea o secventa ca mai sus.

Problema 2. Fie p si ¢ doua numere prime diferite astfel incat fiecare dintre aceste
numere prime este mai mic strict decat dublul celuilalt numar. Demonstrati ca exista
doua numere naturale consecutive astfel incat cel mai mare divizor prim al unuia dintre
aceste numere este p, iar cel mai mare divizor prim al celuilalt este ¢.

1
Problema 3. Fien e Nyn >2si N = M

un sir, care se imparte in n blocuri formate din secvente consecutive de numere in ordine
crescatoare, de lungimi 1,2,...,n respectiv, iar numerele din fiecare bloc sunt scrise in
ordine descrescatoare, dupa cum urmeaza:

. Se scriu numerele 1,2, ..., N intr-

113,2]6,5,4]10,9,8,7] ...

Trei jucatori, Alice, Bob si Charlie, joaca pe rand in aceasta ordine, repetand ciclic.
La o mutare, un jucator poate alege doua elemente z > y din sir, cu z situat la stanga lui
y, si le poate interschimba, cu conditia ca numarul elementelor aflate intre ele, ale caror
valori sunt strict cuprinse intre y si z, sa fie divizibil cu 3 (inclusiv egal cu 0). Jocul se
termina atunci cand sirul devine strict crescator. Jucatorul care efectueaza ultima mutare
castiga. Determinati castigatorul in functie de n.

Problema 4. Fie w cercul circumscris triunghiului ABC. O dreapta paralela cu
BC' intersecteaza segmentele (AB), (AC) in punctele F, respectiv F, iar cercul w in
punctele U, respectiv V. Notam cu M mijlocul segmentului BC' si cu vy cercul circumscris
triunghiului UMV'. Dreapta M E intersecteaza cercul v in 7', iar dreapta F'T" intersecteaza
acelasi cerc in S. Stiind ca cele doua cercuri, w si 7, au razele de lungimi egale, demonstrati
ca FF este tangenta cercului circumscris triunghiului MC'S.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



