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Al treilea baraj de selectie pentru OBMJ
Bucuresti, 3 mai 2026

Problema 1. Un numar natural n > 2 se numeste superprim daca (n,3) = 1 si, pentru orice
ke {1,2,...,s}, numarul
di-dy-...-dp+1 esteprim,

unde d; < dy < ... < d, sunt toti divizorii proprii ai lui n. Aratati ca daca n este superprim, atunci
n + 1 este numar prim.

Problema 2. Fie ABCD un patrat. Bisectoarea unghiului ZC'DB intersecteaza AC in M.
Cercul circumscris triunghiului DAM intersecteaza latura DC' in E' si latura AB in F. Notam cu
P centrul cercului circumscris triunghiului CEM, cu @) centrul cercului circumscris triunghiului
DAM, iar cu R centrul cercului circumscris triunghiului BFM. Aratati ca PQ) = PR.

Problema 3. Fie n > 3 un numar natural, ¢ un numar real fixat si z1, 2o, ..., 2, € [0, 1] astfel
incat 1 + x9 + ...+, = c. Aratati ca

i+ o+ a2 <c—{c} (1-{c}),

unde {c} reprezinta partea fractionara a numarului real c.

Problema 4. Aratati ca patru puncte din plan, astfel incat oricare trei sunt necoliniare,
reprezinta varfurile unui patrulater convex daca si numai daca oricum am nota punctele cu A, B, C
si D exista o dreapta d in plan, pentru care

d(A,d) < d(B,d) < d(C,d) < d(D,d),

unde d(X, d) reprezinta distanta de la punctul X la dreapta d.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



