MINISTERUL 17[)})C/\Tl[7l SOCIETATEA DE STIINTE MATEMATICE
SI CERCETARII DIN ROMANIA

Al doilea baraj de selectie pentru OBMJ
Bucuresti, 2 mai 2026

Problema 1. Fie ABCD un paralelogram astfel incat ZB < 90° si AB < BC. Punctele E si
F sunt alese pe cercul circumscris w al triunghiului ABC' astfel incat dreptele tangente la w in E si
F' se intersecteaza in D. Stiind ca ZEDA = ZFDC, determinati ZABC.

Problema 2. Determinati toate numerele n € N*, care nu sunt prime, cu proprietatea ca

. .. . . n o .
oricare ar fi d un divizor al lui n atunci d 4+ — este o putere naturala a lui 2.

d

Problema 3. Fie n € N* si n numere reale ay, as, ..., a,. Pentru orice 1 < k£ < n notam cu Ay
cel mai mare dintre numerele:

ar+as+...+ar ay+asg+ ...+ ag ap—1 + ag

k ’ k—1 Y 2 ’

ag.

Demonstrati ca cel mai mic dintre numerele Ay, Ao, ..., A, este cel mult egal cu media aritmetica
a numerelor aq, aq, ..., a,.

Problema 4. Numerele de la 1 la 2026 se asaza pe un cerc intr-o ordine oarecare. Apoi, in
ordine crescatoare, fiecare numar de la 1 la 2026 se coloreaza cu una dintre urmatoarele trei culori:
cu rosu daca niciunul dintre vecinii lui nu este inca colorat, cu albastru daca exact unul dintre
vecinii lui este deja colorat si respectiv cu verde daca ambii vecini ai lui sunt deja colorati.

Aratati ca, la finalul procesului de colorare, numarul de numere albastre este par.

Problema 5. Fie A un punct pe cercul w cu centrul in B si 7 un cerc cu centrul in A. Pentru
fiecare i € {1,2, 3}, o coarda P,Q); a cercului w este tangent lui v in S; si o alta coarda P;R; a lui w
este perpendiculara pe AB in M;. Fie Q,;T; o alta tangenta din @; la v in 7T}, iar N; intersectia lui
AQ; cu M;T;. Demonstrati ca Ny, N, N3 sunt colineare.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



