TESTUL 3, 2025

Problema 1. Melcul Turbo se afla in celula din stanga jos a unui tablou n x n, n > 2, gi vrea
sa ajunga in celula din dreapta sus, deplasandu-se cate o celula la dreapta sau cate o celula in
sus. Unele celule contin monstri, vizibili lui Turbo, si trebuie evitate. Presupunem ca exista
un singur mod in care Turbo isi poate atinge scopul. Determinati numarul minim de monstri
pe care 1i poate contine un astfel de tablou. (Minimumul este peste toate configuratiile care
satisfac conditia drumului unic.)

Problema 2. O colectie finita C' de numere reale (nu neaparat distincte) est adecvatd, daca C
contine doua numere a si b, astfel incat a + b # s + 1, unde s este suma tuturor numerelor
din C; doua astfel de numere a si b formeaza o pereche eligibilda.

Fixam un numar intreg n > 2. Pe o tabla sunt scrise n numere reale, distincte doua cate
doua. Un pas consta in alegerea unei perechi eligibile (a,b) de numere de pe tabla (daca
exista), stergerea lor si inlocuirea lor cu numarul

(a+b)(s+1) —a® —ab—b?
s—a—b+1 ’

(a) Aratati ca exista o succesiune de n — 1 pasi, astfel incat la fiecare etapa numerele de pe
tabla sa formeze o colectie adecvata;
(b) Determinati numarul final de pe tabla in functie de numerele initiale.

Problema 3. Sirul (a,),>1 de numere naturale este definit prin a; = 1 si a,, = (an_1 + 1),
pentru n > 2. Fie p un numar prim impar. Ardtati ca ag, — a, are cel putin p factori primi
distincti, doi cate doi.



