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CLASA a X-a
BAREM DE NOTARE SI EVALUARE
SUBIECTUL 1.
Calculati numarul A=[lg1]+[lg2]+[lg3]+[lg4]+...+[lg2025].
Solutie:
Van,VXe[loa,loa”):asng<a+1:>[|gx]=a ....................................................... 1p
ke[1,10)= 0<Igk <1, ¥k =L,9=[Igk]=0, VK =19 ..eoooorrrrrrrrrrveermrmmissssssssssnneereeen 1p
k €[10,100) =1<Igk <2,vk =10,99 = [Igk] =1, VK =10,99 .......ccooesesrsrecvccrrrrrrrrrrrns 1p
k €[10%,10°) = 2<lgk <3,vk =100,999 = [Igk] = 2, ¥k =100,999 .........00.errrrrrrrr 1p
k €[10°,10) = 3<Igk <4, vk =1000,2025 = [Igk] =3, vk =1000,2025...........0..0.. 1p
9 99 999 2025
A=>"Tlgk]+ > [lgk]+ > [lgk]+ > [lgk]= 2
— “ ) e,
=0+1-90+2-900+3-1026 = 4968
SUBIECTUL 2.

e . 2 A . o - : .
Se considera ecuatia |Z| +2iz +2a(1—|) =0,zeC,aeR. Determinati valorile intregi ale lui a astfel

incat ecuatia sa aiba solutii.

Solutie:
Cum z este numar complex rezultd cad z = X+1y,X,ye R = |Z| = XY s 1p
Ecuatia devine X° +y2—2y+2a+2i(x—a):0 .................................................................... 1p
[x*+y*—2y+2a=0 y?—2y+a’+2a=0
Deci ST 1p
x—a=0 X=a
Ecuatia data are solutii complexe dacd eccuatia y° —2y+a° + 2a = 0 are solutii reale........... Ip
Ay20<:>a2+2a—130<:>ae[—1—\/§,—1+\/§} ........................................................ 2p

Dar a este numar intreg, deci a € {—2, -1, O} .......................................................................... 1p
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SUBIECTUL 3.

Determinati numerele naturale X si y astfel incat (2 + \/é )X — (4 - 2\/§ )y =3+ 6\/§ .

Solutie:
(2+£)X=(4—2ﬁ)y+3+6ﬁ ......................................................................... 1p
CUm4-2v3 €(0,1) = (4-2v3) €(0.1) v 1p
Deci, 3+6\/§<(2+\/§)X<4+6\/§ ...................................................................... 1p

Pentru x e {0,1} nu este verificata prima inegalitate, iar pentru

Pentru X =2, obtinem 3+6\/§<7+4\/§<4+6\/§<:>2\/§<4<1+2\/§(A).

Obtinem (4—2\/§)y =4-23=> Y=1.Deci X=2 $1 y=1l.sectrrririiriiieeree s 2p

SUBIECTUL 4.
Sa se arate ca nu exista functii injective f : R — R cu proprietatea f (3X ) + f (2") =1 pentru orice

numar real X.

Solutie:

Presupunem ca exista functii injective cu proprietatea data. Atunci pentru X =1= f(3)+ f(2) =1(1)1p
Ecuatia 2" =3are solutie unicd @ =100, 3......cccoeuiiiiiiiiiii s 2p

Pentru x:a:>f(3“)+f(2“):1:>f(3“)+f(3):1(2) .............................................................. 2p

Din (1) si (2) rezulta f (3“) =f (2) .Cum f este injectiva, rezultd ca3“ =2 < a =log, 2 absurd.......2p



