MINISTERUL
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CERCETARII

INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN TULCEA

Olimpiada Nationalid de Matematica
Etapa Locali, 08 februarie 2025

Clasaa VI -a

Problema 1

Determinati numerele naturale x,y, z, t stiind ca sunt indeplinite simultan relatiile

x4+ y2422 +$2 =12000 i — =L =2 =L
> x+2 y+4 zZ+6 t+8

PROBLEMA 2
Se dau multimile: A = {n € N|75/n,n < 2025} si B={m € N*|m:30,m <2025}

a) Sa se determine cel mai mare element al multimii B si cel mai mic element al multimii A.
b) Sa se calculeze cardinalul multimii (A\B).

PROBLEMA 3

Un unghi are masura egald cu o cincime din masura suplementului sdu. Determinati mdsura
complementului acestui unghi.

Suplimentul G.M.

PROBLEMA 4

Punctele M si N se afld pe cercul de centru O si raza r astfel incat masura arcului MN este de 75° si
dreapta t este tangenta la cerc in punctul M. Paralela prin O la dreapta t intersecteaza cercul in punctele
P si Q, unde P se afla 1n acelasi semiplan cu N fatd de OM.

a) Aflati masura <PON.
b) Daca bisectoarea <MON intersecteaza dreapta t in R, determinati masura <ORM.

Nota: Timp de lucru: 3 ore.

Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7.
Nu se acorda puncte din oficiu.
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Clasa a Vl-a solutii si bareme

PROBLEMA 1

Determinati numerele naturale X, y, z, t stiind ca sunt indeplinite simultan relatiile

X%+ y24+z2 +¢2 = 12000 si ==L =2 =L
> x+2  y+4  z+6  t+8

X z t x 4
—:L:—:—@—:X:—:—:k
x+2 y+4 zZ+6 t+8 2 4 6

x =2k, y=4k,z =6k, t =8k
k=10

x =20,y =40,z = 60,t = 80

PROBLEMA 2

Se dau multimile: A ={n e N|75/n,n <2025} si B={m e N*|m:30,m < 2025}

3p

1p
2p
1p

a. Sase determine cel mai mare element al multimii B si cel mai mic element al multimii A.

b. Sa se calculeze cardinalul multimii (A\B).
a. 2025:30 = 67 rest 15 = cel mai mare meB este 67 - 30 = 2010
iar cel mai mic element din A este 0
b. A ={0,75,150,...,2025} = {0-75,1-75,2-75, ...,27 - 75} = card(A) = 28
[75,30] = 150
ANB ={neN|m:150,m < 2025} = {1-150,2 - 150, ...,13 - 150}

card(A\B) = card(A) — card(ANnB) =28 —-13 =15

2p
1p
1p
1p
1p
1p
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PROBLEMA 3

Un unghi are masura egalda cu o cincime din masura suplementului sdu. Determinati mdsura
complementului acestui unghi.

180°:| | I 180° = (180° — x) + X, unde x = masura unghiului 2p
180° - x «
180°: | I I I I I} I 180° = (5x)+x = 6X 2p
180° - x X
x =30° 1p
Complementul lui x este 60° 2p
PROBLEMA 4

Punctele M si N se afld pe cercul de centru O si raza r astfel incat masura arcului MN este de 75° si
dreapta t este tangenta la cerc in punctul M. Paralela prin O la dreapta t intersecteaza cercul in punctele
P si Q, unde P se afla in acelasi semiplan cu N fata de OM.

a) Aflati masura <PON.
b) Daca bisectoarea <MON intersecteaza dreapta t in R, determinati masura <ORM.
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Realizare desen corespunzator ipotezei a.
t||PQ = m(xPOM) = 90°
m(¥XPON) = 90° — 75° = 15°

Completare desen corespunzitor ipotezei b.
m(XPOR) = m(XORM) (alterne interne)
m(XRON) = 37°30’

m(LORM) = m(<POR) = 37°30’ + 15°
= 52030’

1p
1p
1p

1p
1p
1p
1p
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