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Problema 1. Se dau multimile:
A={x€Z/x=a(a+2),a€Z}siB={x€Z/x=2+2b—b%beZ}
a. Demonstrati ca: a <Va? +2a <a+1,Va > 0si
—a—2<+vVa(+2a<-—-a-—-1vVa<-2;
b. Demonstrati cd dacd un numadr real nenul are patratul in multimea A atunci acel numar
este irational;
c. Determinati A N B;
d. Demonstrati cd A U B are un singur element care este pétrat perfect.

Problema 2. Fie ABCDA'B'C'D' un cub cu AB =avV2,a€ Ry siA'C'nB'D' ={0'}. Fie M
simetricul lui B fata de dreapta AD. Se cer:
a. Aratati ca MD L (D'DB);
b. Calculati distanta de la M la D'B;
¢. Demonstratica D'B L DO'.
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Problema 3. Fie a, b doud numere reale care verifica relatiile a-b = 1 si N = e
V2.

a. Si se demonstreze egalitatea V'3 + /5 =

VIO+VZ,
2 9
b. Sa se determine numerele reale a si b care indeplinesc conditiile din enunt.

Problema 4. Fie o piramida triunghiulara oarecare [ABCD]. Notam cu E, respectiv cu F proiectiile
varfului A pe bisectoarele unghiurilor 2ABC si respectiv £ABD.
a. Daca M este mijlocul laturii AB, sd se demonstreze cd ME || (BCD);
b. Sa se arate ca EF || (BCD);
c¢. Dacd notdm cu P punctul de intersectie al bisectoarei Z4ABC cu AC, Q punctul de
intersectie al bisectoarei £ABD cu AD, stabiliti natura triunghiului BCD astfel incat PQ
este paralela cu planul (BCD).

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se evalueaza cu note dela 0 la 7.
Punctajul maxim este de 28 de puncte.
Timp de lucru: 3 ore.
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