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Clasaa VIl -a

Barem de corectare si notare

1. a) Determinati valorile numerelor reale x si y, cu x,y € (0,0), x >y, pentru care
x? +y? =290sixy = 143.
b) Fie numerele reale x,y astfel incit x —y +1 =0siy € [1; 3]. Aratati ca
VX2 +y2 =2y +1++/x2 +y2 —4x — 6y + 13 = 2V2.

Solutie:
a)
(x +y)? =576
x,y €(0,0)=>x+y=24 1p
(x—y)¥=4>lx—y|l=2
X>y=>x—y=2 1p
{x+y=24:>{x=13 1
x—y=2 y=11 p
b)
Va2+ (=12 +J(x—2)2+ (y—3)2 =2V2 1p
V2(y = D242y —3)? =2V2
ly—1l+ly—-3[=2 2p

yeE[L3]=ly—-1=y—-1
yeE[L3]=>|y-3]=3-y
y—1+3—-y=2
=2=2 1p

2. Fie a, b,n trei numere naturale nenule astfel incat intervalul (a, b) contine un singur
numar natural.
a) Demonstrati relatia:

[E]+[a+1] [a+2 a+n] 0
b b+1 b+ 2 b+n
b) Determinati valorile numerelor naturale nenule a, b, n stiind ca:

b b+1 b+ 2 b+n
I R P A e R e R
a a+1 a+?2 a+n

Solutie:

a)

a,b € N*, cu (a, b) interval

a+n
:>O<a<b:>a+n<b+n:>0<b+n<1:> 1p

[E]_[a+1]_[a+2_ _a+n]_O:>
bl " lb+1l Ib+2l T lb+nl

[g]+[a+1]+[a+2 P a+n]_0 1
pl T h+1l T h+2 b+nl p
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b)
Din a,b € N*, cu (a, b) interval ce contine un singur numar natural > b =a+ 2 = 1p
b+n a+n+2 2
= =14+ = 1p
a+n a+n a+n
b b+1 b+2 b+n
]+ [+ ] + o+ [ = 2025
a a+1 a+?2 a+n

2 2 2 2
[1+_]+[1+—]+[1+—]+---+[1+—]=2025<:>
a a+1 a+?2 a+n

2 2 2 2
ot + [2 2]+ [ e ] = 2025
5 5 a a+1 a+?2 a+n
n+[—]+[—]+0=2024@ 1p
a a+1

a=1=n=2021,b=3
a=2=n=2023b=4
a>2=n=2024b=a+2 2p

3. Fie ABCD un tetraedru cu baza triunghiul echilateral BCD, iar G, si G, sunt centrele de
greutate ale triunghiurilor ABD, respectiv ACD.
a) Aratati ca G;G, || (BCD).
b) Fie PQ o dreapta ce contine centrul bazei, cu P € (CD) si Q € (BC).
Aratati ca AC || (G,PQ).

Solutie:
a) Fie R mijlocul muchiei AD.

CR mediand in AACD = 2 = 1p
BR mediand in AABD = 28 =1 1p
G2R G1R BR 3

2R _ GiR
2 =28 = 6,6, Il BC 1p

G,G, | BC,BC < (BCD) = G,G, Il (BCD) 1p

b) Fie O centrul bazei BCD si M mijlocul BD.
GiM 1

AM mediand in AABD = o =3 1p
CM mediani in ABDC = 2Z =12 1p
GiM oM Me 3

MM 6,01 AC

AM MC

G,0 Il AC,G,0 c (G,PQ) = AC || (G,PQ) 1p

4. Se considera tetraedrul regulat VABC si punctele M, O, N si P
mijloacele laturilor BC, AM, VO, respectiv MN.
Stiind ca OP N VM = {T}, aratati ca AT L (VBC).

Solutie:

FieANNVM =R

OP linie mijlocie in AMAN = OP || AN = 1p

OT linie mijlocie AMAR = T mijlocul [RM] 1p

NR linie mijlocie AVOT = R mijlocul [VT] 1p

VM medqiand in AVE C} = T centru de greutate in AVBC 2p
VM 3

AV BC echilateral = T centru cercului circumscris
triunghiului AVBC, VABC tetraedru regulat = AT L (VBC) 2p



