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Maramures — 8 februarie 2025
Clasaa VI - a

Barem de corectare si notare

1. Aflati numerele prime p,q,r pentru care este adevirati relatia p*q® + p°r = 2024.
(S:E23.215, 9/2024)

Solutie:

DP2(PG3 7)) =23 112320 P =2 oo, 2p
= 2q3+1r=253=2¢3<253=q <6,qprim,deci q € {2,3,5} ..ceceveerririierieeee, 1p
)q=2=16+1r=253=1r =237 i3 NUEPIM ...ttt 1p
1) =3=54+1r =253 =217 =199 Prim ......ccoiiiriiriitit it 1p
) g=5=2504+7 =253 =37 = 3PriM ..ottt e 1p
Finalizare p =2, =3,7 =199; p = 2,0 = 5,7 =3 st ses st et et ee ce ce ee et et cvee et v eve e 1P

2. a. Aflati numarul divizorilor naturali ai numerelor 25si 48
b. Determinati cel mai mic numar de patru cifre care are exact trei divizori,
C. Aratati ca oricum am alege trei numere de patru cifre care au exact trei divizori, exista
doua a caror diferenta se divide cu 5.

Solutie:
@) 25 = 52 = numirul divizorilor lui 25 este 3

48 = 2* - 3 = numarul divizorilor 1ui 48 €Ste 10.......ccciivirirerireiiieieee e 2p
b) numerele care au exact trei divizori sunt patratele perfecte de numere prime
372 = 1396 este cel mai mic numar de patru cifre care are exact trei diviZori ......cocovvvrevereiriennne, 2p
c)
Numerele prime mai mari decat 5 au ultima cifra 1,3,7 SaU 9......ccoooveeivieiiiiieiieieeeeeeeeeeee e 1p
1ar patratele lor au ultima Cifrd 1 SAU O......oooviiiiiiic e 1p
=oricum am alege doud din cele trei, ele au aceeasi ultima cifra si
diferenta 1or este diviZiDila CU 5. ....coiuiiiiiiiiiiee s 1p

3. Se dau semidreptele (OA, (OB, (OC, (OD, (OE si (OF , in aceasta ordine, toate situate in acelasi
semiplan, cu m(£AOF )<180 , m(x£BOC)=10-m(£AOB),
m(£DOE ) =21-m(£COD), sim(LAOF ) = 45.m( £EOF).

Daca masurile unghiurilor formate sunt exprimate in grade prin numere naturale nenule, iar masurile
unghiurilor XAOB si £COD sunt numere prime, aflati masura unghiului £AOD .

Solutie:

Notam m(4A0B) = n,m(4C0D) = m,m(4EOF) = p,

unde n,m,p € N*,cun, mprimesi m(4A0D) = 11n+m .......ccoiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiin, 1p
Cumm(8A0F) < 180° avem45p <180 =p <4 =p € {1,234} .occeiiiiiiiiiiiiiiinn .1p
1In+22m+p=45p=11In+22m=44p = n+2m =4p ....coiiiiiiiiiiiiiii e, 1p
Numarul prim n trebuie sd fie par, deCI 71 = 2 ...t e 1p
p=2=2+2m=8,deCim=3sim(BZAOD) = 25°......cciiiii et e et e et e e e e e 1P
p=3=2+2m=12,decim =551 mM(ZAOD) = 27°.....cciiriin s e e et e et e e e e W1

p=4=2+2m=16,deCim =7 i m(BZAOD) = 29°.........cciiei et cee et et et e e e e e P
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4. Se considera multimile A si B, cu elementele numere naturale, care indeplinesc simultan
urmatoarele patru conditii:
a. Elementele multimii A sunt 13 numere consecutive;
b. Elementele multimii B sunt 12 numere consecutive;
c. Elementele multimii A B sunt 15 numere consecutive;
d. Suma elementelor multimii A este egala cu suma elementelor multimii B.
1) Aratati ca multimile A si B au 10 elemente comune;
i) Determinati multimile A si B.

Solutie:
i) card(A N B) = card(A4) + card(B) - card(A U B) e AP
card(A N B) = 10, numere naturale CONSECULIVE ..........c.evuiiiiieniiniiiiiiiiiieeneeniniieniennene. 1P

ii)FieAnB = {nn+1,n+2,..,n+9},neN

card(A-B) = card(A) — card(ANB) = 3

card(B-A) = card(B) — card(A N B) = 2 = ..ot e 1p
Cazul |

A-B={n-3,n—2,n—1},B-A={n+10,n+ 11}

Din d. se obtine

M=3)+n=—2)+m—1D=Mm+10)+n+11) > n = 27 ccciiiiriiiiiiiiiieeee e 2P
A = {24,25,26,..,36}

B = {27,028, 29, 1,38 e —————— 1p
Cazul 11

A-B={n+10,n+11,n+ 12}, B-A={n—2,n— 1}
Din d. se obtine
n+10) + (n+11)+ (n+12) =(n—-1) +(n—-2)>n+36=0=>n&N..1lp



