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Barem de corectare si notare

Problema 1. Fiesuma$S = 101 + 1001 + 10001 + --- + 100 ...001, (ultimul termen
are 2025 cifre).
a) Aflati cate cifre are termenul din mijloc al sumei S;

b) Aflati cate cifre de 0 se folosesc pentru a scrie toti termenii sumei;
c) Calculati suma S.

Solutie:
a) Suma are 2023 termeni, deci termenul din mijloc este al 1012-lea termen si are 1014
1011 < 3p
b) Numarul cifrelor de 0 necesare pentru a scrie toti termenii sumei S este:
n=1+2+3+--+2023 =2023- 1012 = 2047276.....ccccceiiiiiiiiiniiinnc... 2p
c) $=100+ 1000+ 10000 + ---+ 100..00 4+ 2023 = 111...13123................. 2p
%_I ‘_V_I
2024 cifrede 0 2021 cifrede 1

Problema 2. Fie numerele:
a=[(12-0"%)-(3*=3%) +12925]: (3* - 25 - 2-32) 11
b = 2733:[93%-33* 4 (35-3%0)%:(81-3%3) - 2 + (5%:58 — 50)35 - 2]
Calculati a® + b?.

Solutie:
oA PRSPPI | ¢
D = L e 3p
a’ + b* =78 1p

Problema 3. Se considera numerele naturale a si b, cu a > b > 0. Impartind numarul a la
numarul a — b se obtine catul 2 si restul 3.

a) Daca a = 2025, determinati cate valori posibile are diferenta a — b;

b) Determinati catul si restul impartirii numarului b la numarul a — b.

Solutie:
Q) Aa=2(@—Db)+3, 3< A =D 2p
Avem 3 <a—b < a=2025,deunde a — b € {4,5, ...,2024}
Obtinem ca a — b = (2025 — 3):2 = 1011 poate lua 1 valori................. 2p

b) Dina=2(a—b)+3,cu 3 <a—b,obtinema =2a—2b+3,
adicaib=a—-b+3,cu3<a-»
Prin urmare, catul este 1 sirestul este 3....... .o 3p
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Problema 4. Stabiliti daca exista numerele naturale x,y,z astfel incat produsul
P =(x+y)(x +2)(y + z) si fie egal cu 20252°%%_ Dar cu 202429257

Solutie:
Daci P = 2025%%2* = P este impar, adica toti factorii sunt numere impare
Deducem cd suma (x + y) + (x + z) + (y + z) este impara, adica 2(x + y + z) este
impar ceea ce este fals. Tn concluzie P # 20252024 ..., 3p

Dacid P = 20242925 atunci existd numerele naturale x,y,z pentru care
(x +y)(x + 2)(y + z) = 20242025

Un exemplu poate fi x = y = 1012 si z = 20241912 — 1012

pentru care au loc egalitatile

x+y=2024

x +z = 20241012

y + z = 20241012

Orice alta alegere a numerelor naturale x,y,z, corect formulata si verificata este
punctata corespunzator cu maxim 4 puncte.



