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Clasaa VIl - a
Barem de corectare si notare

Y (0 B 4098600 )
1. Dacd X=+1+3+5+...+89 si y:L\/5 1] +[\@ \/E] +...+( 2005 2024] ,

calculati x-(1-y).

Barem: X=+1+3+5+...489 =/2025 =45 ...ooooieieeeeeeeeeeeeeeeeeee e 2p
yzﬁ—1+J§—J§+ +\/2025—\/2024 2p
0 T2 T T maa s
y=1—i+i—i+...+ t 1 =1—i. ........................................................ 2p

2 2 B J2024 2025 45
X (Lm Y ) S0t 1p

2. Se considera triunghiul isoscel ABC cu baza BC si punctele D, E, F, G, astfel incat D
este mijlocul laturii BC, E apartine laturii AC, F este simetricul lui E fata de D, iar
{G} = AD N BF . Demonstrati ca:

a) segmentele CE si BF sunt congruente;
b) patrulaterul ABGC este un romb.

Barem: a) Deoarece DF =DE, DB =DC si «BDF = <«CDE, rezulta ca
ABDF =ACDE (L.U.L.), deCi CE=BF . ..ceccevverrerrererrseresrenesneone, 2p
b) Din A BDF =ACDE rezulta ca «<ECD =<«FBD (a.i.), prin urmare
AC || BG . oottt 1p
Deoarece CD =BD, «ACD =<«GBD si «<CDA=<«BDG (opuse la varf),
rezultd ci A ACD=AGBD (U.L.U.), deci AC=BG. ....cc.ceevrrrrrrrrnn. 2p
Cum AC =BG si AC||BG, rezulta ca ABGC este paralelogram. ..... 1p
ABGC este paralelogram cu AB = AC, deci ABGC este romb. ........ 1p

3. Determinati numerele naturale n pentru care numarul a = \/ 11-+4/11-+/11+n este rational.
Suplimentul G.M. 9 /2024

Barem: Conditie de existentd: 11>+/11+n, deci n<110.

Fie b=\/11—\/N<\/1_1.Avem A=VI1=D VL1, e 1p
Pentru ca ae Q, trebuie ca 11-be @, deci ca be Q. Asadar 11—\/m€<@, si rezulta ca
V114N €Q, deCi 114+ N=K2, CU K € N oo eeeee e 1p
Deoarece k =+/11+n >3, obtinem b=+11-K <113 =8 . .cisvvcververereceeerrcesrrcrrrrnnns 1p

b=+v11-k eQ,deci 11-k=b*<8 sibeN. Asadar D<2...ccccocoovvrvieierereeeeeeeea, 1p
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Deducem cd a=+/11-b >3 sicum be N, rezultd ae N . ....cccocviiniiiiniiiii s 1p
Dara<\/1_1,decia:3. ....................................................................................................... 1p
Obtinem D=2, K=7 $1 N=38. ..ot 1p

Observatie: Dupa ce se ajunge la 11+n=k®, cu keN, deoarece n<110, rezulti ca
11+ne{16, 25, 36, 49, 64, 81, 100,121}. Pentru tratarea completd a tuturor cazurilor si

eliminarea corecta a celor care nu convin, se acorda celelalte 5 puncte.

4. Se considera un trapez isoscel ABCD cu baza mare AB sicu <«DAB =30°. Se construiesc
triunghiurile echilaterale CDE si AEF , astfel incat punctele A si E sunt de o parte si de alta
adreptei CD, iar punctul D se afla in interiorul triunghiului AEF . Fie O intersectia dreptelor
AB si DF . Demostrati ca:

a) triunghiul BCF este echilateral,

b) dreptele EO si CF sunt paralele.

Barem: a) «<AED = <AEF — «<DEF =60°-«DEF si

% CEF = «CED - <DEF =60°—-<«DEF , deci

AAED = XCEF . oo 1p
A AED =A FEC (L.U.L.), prin urmare <ECF =<«ADE

$I AD = CF oot 1p
ABCD trapez, deci «xADC =180°—-<«DAB =150°.
Asadar <ECF = <ADE =360°—-<ADC —<«CDE =150°,
deci «DCF =<ECF —<ECD =90°. ....c.ccoveverrrnee. 1p
Obtinem «<BCF = <«BCD —<«DCF =60°.

ABCD este un trapez isoscel, deci BC = AD =CF si cum «<BCF =60°, rezulta ca triunghiul

BCF Ste eChIlAtEral. .......c.oieiieeee e 1p
b) «DAB = <«ABF =30°, deci AD || BF , asadar «ADO = <«BFO (a.i.). Cum AD =BC =FB
rezulta ca A ADO =A BFO (U.L.U.), deci O este mijlocul laturii AB ........ccccooviiiiinnnnnn. 1p
ABCE =A ADE (L.U.L.), deci A AEB este isoscel cu baza BC. Prin urmare, mediana EO
este si inaltime, deci EO L AB . ..o 1p

EO LCD si CF LCD,asadar EO||CF . .o, 1p



