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Barem de corectare și notare 

 

 

 

 

1.  a)  𝑥 ∗  𝑦 =
√2

2
 (𝑥 + 2 )(𝑦 + 2) − 2   ………………………………………      2p 

 b)  (𝑥 ∗  𝑦 ) ∗  𝑧 = 𝑥 ∗  ( 𝑦 ∗  𝑧 ) =  
1

2
(𝑥 + 2)(𝑦 + 2)(𝑧 + 2) − 2  …………  2p 

 c)  𝑚 ∗  𝑛 ∗  𝑝 = 10  ⟺ (𝑚 + 2)(𝑛 + 2)(𝑝 + 2) = 24 …………………..      1p 

și 𝑚, 𝑛, 𝑝 ∈ ℕ, 𝑚 < 𝑛 < 𝑝 ⇒ 𝑚 + 2 = 2, 𝑛 + 2 = 3, 𝑝 + 2 = 4  ...................  1p 

⇒  𝑚 = 0, 𝑛 = 1, 𝑝 = 2    .................................................................................... 1p 

 

 

2. a)   𝐴(𝑥) ∙ 𝐴(𝑦) = 𝐴(2𝑥𝑦) ∈ 𝑀  …………………………………………….       2p 

b)  𝐴 (
1

2
) = 𝐼3 ∈ 𝑀  este element neutru   ………………………………………  2p 

𝐴(𝑥) ∙ 𝐴(𝑥′) = 𝐴(𝑥′) ∙ 𝐴(𝑥) = 𝐴 (
1

2
) ⇒ 2𝑥𝑥′ =

1

2
  și 𝑥′ =

1

4𝑥
  ∀ 𝑥 ≠ 0  .......       2p 

            Deci mulțimea elementelor simetrizabile este {𝐴(𝑥)| 𝑥 ∈ ℝ, 𝑥 ≠ 0}   .………… 1p 

 

 

3. a)  Demonstrarea continuității pe ℝ a funcției 𝑓  ................................................... 2p 

      𝑓 continua pe ℝ implică faptul că 𝑓 admite primitive pe ℝ  ……………......  1p 

b) ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 =
2

−1
∫

𝑥2−1

𝑥3−3𝑥−6

1

−1
𝑑𝑥 + ∫ 𝑥 ∙ ln 𝑥 𝑑𝑥

2

1
   …………………………...      1p 

     =
1

3
ln|𝑥3 − 3𝑥 − 6| |

1
−1

+ (
𝑥2

2
ln 𝑥 −

𝑥2

4
) |

2
1

=
7

3
ln 2 −

3

4
   …………………  3p 

 

 

4.  a)  Arată că  𝑓(𝑥) ≥ 0, ∀ 𝑥 ∈ ℝ    ……………………………………..................  1p 

 b)  ∫
1

𝑥2+1
𝑑𝑥 = arctg 𝑥 |

1
0

1

0
=

𝜋

4
        ……………………………………….…       2p 

 c)  𝑓(𝑥) ≥ 0, ∀ 𝑥 ∈ ℝ ⟺  𝑒𝑥 ≥ 𝑥 + 1, ∀𝑥 ∈ ℝ ⟺ 𝑒𝑥2
≥ 𝑥2 + 1, ∀𝑥 ∈ ℝ ⟺ 

     𝑒−𝑥2
≤

1

𝑥2+1,
, ∀𝑥 ∈ ℝ    ………………………………………………………..   2p  

 ⟹       ∫ 𝑒−𝑥2
𝑑𝑥 ≤ ∫

1

𝑥2+1

1

0

1

0
𝑑𝑥 =

𝜋

4
      ……………………………………..…….. 2p 

 

 

 

 

 


