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OLIMPIADA DE MATEMATICA

Etapa locala — Constanta, 08.02.2025

Clasa a XlI-a
SUBIECTUL 1
1 2 3
Fie A=|0 0 -2|eM,(R).
1 0 1

a) Rezolvati, in multimea numerelor reale, ecuatia det(A+x-1,)=0.

b) Demonstrati ca det(A+1,)-det(A+2l;)-det(A+3l;)-...-det( A+ 20241, ) este divizibil cu
2025! (s-anotat n!=1-2-...-n).

* * *

SUBIECTUL 2
Fie A, BeM,(C) pentrucare A(A+B)B=B(A+B)A.
a) Dacd Tr(A+B)=0, aratati ca AB=BA.
b) Ramane valabila concluzia de la a) daca Tr(A+B)=0?
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SUBIECTUL 3
o . 3 1 ¢ ax 9
Fie sirul (x,) , < Rcu proprietatea ca X, <X, +———, VneN". Sa se arate ca:
} n+1)
a) dacd (x,) , este marginit superior, atunci (X, ) , este convergent;
b) daci (x,) , nu este marginit superior, atunci limx, =+

n—oo

Nelu Chichirim

SUBIECTUL 4

1+n-a’
n-a,

Fie (a,)_, un sir de numere reale definit astfel: a, >0 si a,,, = , VneN",

= T - a
a) Sasearateca lima, =+ si Im—=2==+/2.
n—oo

= JInn

< _onn K11
b) Sa se arate ca IIm—-Z—Zz—.
o N4T Ay 2

Catalin Zirna

Nota:

Timp de lucru: 3 ore.

Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7.
Nu se acorda puncte din oficiu.



