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Clasa a IX-a
Barem de corectare si notare

SUBIECTUL 1

Fie a, b, ce(0, +x) si xe R astfel incét
lax—b|<c, [bx—c|<a si [cx—a|<b.
Demonstrati ca0<x< 2.

Supliment Gazeta Matematica, nr. 9/2024

Solutie
—-c<ax-b<c
- ) o T 2p
-b<cx—a<b
—(a+b+c)<(a+b+c)x—(a+b+c)<(@a+b+C) cooviiiiiiiiiiii 3p
0<(a+b+C)X<2(a+b+C)=0<X <2 i 2p
SUBIECTUL 2
Determinati numirul real x care satisface proprietatea [3X _3} _ {3)( _1} N [3)( +1} Lax+l
2 6 6 3
unde [a] reprezinta partea intreagd a numarului a.
Vladimir Vintu
Solutie
. 1 2
Folosim [3a]:[a]+[a+§}+{a+§}
[ 3x—3} [3x—3 1} [3x—3 2} 2x+1 {3x—3} 2x+1 [x—l} 2x+1
3 = +— |+ +— |+ & = & = 3p
6 6 3 6 3 3 6 3 2 3
Notam {T_}=n, N € Z.Rezulta X:3n_1 si nSXT_l<n+l<:) 2n£3n_1—1< 2n+2
_7<nS—3:>ne{—6,—5,—4,—3}:>Xe{_Tlg,—S,_Tlg,—5} ................................................. 4p
SUBIECTUL 3
2 2 2
Fie a, b, c €(0, +) astfel incat ab+bc+ca=1.Sa se arate ca lra’ 1+b° 1+c 4
1+bc 1+ac 1+ab
* * *
Solutie
1+a® 1+b®> 1+c? ( 1 1 1 j a’ b? c?
+ + = + + + + F———— | 1p
l1+bc 1+ac 1+ab \l+bc 1+ac 1+ba l+bc 1+ac 1+ba
L + ! + L > 9 :g ........................................................................ 2p
1+bc l1l+ac 1+ba 3+ab+bc+ca 4
2 2 2 a+b+c)’ 3(ab+bc+ca
a+b+cz(++)2(++)=§ ................................................ 3p
1+bc 1+ac 1l+ba 3+ab+bc+ca 4 4

(1+a® 1+4b° 1+c¢® 12

Deci + + D e P 1p
1+bc 1+ac 1l+ab 4



SUBIECTUL 4

Fie triunghiul ABC si D, E, F mijloacele laturilor BC, CA respectiv AB. Notam H,, H,, H,

ortocentrele triunghiurilor AFE, BDF respectiv CDE si O centrul cercului circumscris triunghiului
ABC. Sa se arate ca daca O este centrul de greutate al triunghiului H,H,H, atunci triunghiul ABC

este echilateral.

Analog H,este mijlocul segmentului BH, H, este mijlocul segmentului CH

........ 1p
6~ O+ O+ OFf,  OA+OH  OB+OH _OC+OH _
2 2 2
OA+OB +20C+3OH = 42H = 20H deci O =H = AABC echilateral.......... 4p

Orice rezolvare diferitd de cea din barem se va nota corespunzdtor .

Catalin Zirnd
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