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Barem de corectare si notare

SUBIECTUL 1
W . A V2-1  \3-V2 | Va3 \2025-v2024 .
i) Fie A= NG + NG + iz + .- +W. Aratap caAE€ Q

i) Fien =1++/3—2vVZ++/5-2V6++7 — 2V12 + - + /4049 — 22024 - 2025.
a) Aréta;icé\/(2k+1)—2\/k(k+1)=\/k+1—\/F, keN.
b) Ardtaticd neN.

Solutie
V2-1 |, V3-V2 | Va3 2025-V2024 _ V2 1 V3 V2 V& V3 V2025 <2022
" vz + Ve + Viz toot V20242025 V2 2 + 6 6 + 12 12 ot +\/2024-2025 V20242025 T 1p
FINATIZATE. ...ttt bbbt e b ee et e e e e e et e h £ oAt R £ e Rt e b £ Rt bt Ee e Ee b e b e be R b ene e e Rt e s et e e ne e 2p
2
i) a) (J(2k+1)—2 k(k+1)) = (Wk+ —\/E)2 ............................................................................................ 1p
Rk +1) = 2k(k +1)mk + 1 = 2\ (K F 1) 4 Koot 1p
b) Aplicand formulade lapunctula),n =1 ++vV2 —1++vV3 =vV2 + V& =3 + - + V2025 — V2024 ............. 1p
T = V2025 = 45 € N ottt ettt bt b e R h e Rt R b e bR bt bt e bt e bt e b eae e nre e e nneene 1p
SUBIECTUL 2

Determinati numerele intregi a,b,c,d pentru care a + b + ¢ = 2d siVab + Vbc ++ac = d?.
Supliment G.M. 9/2024

Solutie

ab = 0,bc 2 0,ac = 0 = a, b, c au acelasi semn.

Daci doua dintre numerele a, b, c sunt nUle= @ = D = € = d = Queevirviiiiiiiiiiie et 1p
Dacia=0 = b + ¢ = 2d,Vbc = d2.

Vom considera cazul b > 0,c¢ > 0.

Aplicand inegalitatea mediilor vVbc < ? >d?’<d.Cumd>0=>d=1=>b=c=1.

Analog pentru b=0 si c=0 =obtinem solutiile (a,b,c,d)

€£00,1,1,1), (1,0,1,1), (1,1,0,1)F+uuevereeeeeereeeeeoeeseeseeseeseseesesssssesessseeseseessssseeesesessseseesse s essssseessesseessseesseseeess e eees e esesereees 2p
Dacaa=1,b=21,c=>1=>d = 2.

Adunand inegalitatile Vab < “=,vbc < =, Jac < =

Vab++vVbc+Vac<a+b+c= d*<2d.Cumd>0=>d<2=d=2

a+b+c=4 a=21,b=1c=1=(ab,c) €{(1,1,2),(1,2,1),(2,1,1)}, care nu verifica (s-ar obtine 1 + 272 = 4...2p
Dacia<0,b<0,c<0=>d<0.Notindx = —a,y = —b,z = —,t = —d=>x+y+z=2t,\/x_y+\/ﬁ+\/z_=
t3x=>0,y=202z=>0 =

(@b, c,d) €{(0,=1,=1,=1),(=1,0, =1, =1), (=1, = 1,0, —1)errrrrrrrrrrssersrerrcerrrreesressssssssresseseessesssssssessssseseessssssssens 2p



SUBIECTUL 3

Se consideri triunghiul dreptunghic isoscel MNP, cu <M = 90° si punctul O mijlocul laturii NP. Pe dreapta MN se
considera punctul S astfel incat M apartine segmentului NS. Perpendiculara in O, pe dreapta OS intersecteaza dreapta
MP in punctul T.

a) Aratati ca triunghiul OTS este isoscel.

b) Daca MN=OT, determinati masura unghiului OSM.

Solutie
N
a) OM=0P, <OMS = <OPT = 135°%, <MOS = APOT = 90% — SAPOS ...cceeveeeeererereeeeeetee e, 2p
AMSO = APTO (ULU) = 0S = OT = AOTS ISOSCEL.....ccuiruiiiiiiiii ittt 1p

b) Fie OR L MN, R € MN. AOMN dreptunghic isoscel, OR indltime si mediand = OR = 1v12_1v ......................... 1p
010 1 1P 1p
AORS dreptunghic, <ORS = 90°, OR = MZ—” = % 25 LOSR = 300 2p

SUBIECTUL 4

Pe laturile AB si AC ale triunghiului ascutitunghic ABC se construiesc in exterior patratele ABMN si ACPQ.
a) Sasearate ca KNCA = <BQA .
b) Stiind ca E si F sunt mijloacele lui BC, respectiv NQ, sa se arate ca MP L EF.

Solutie

a)  ANAC =90° + %BAC, <BAQ = 90° + %BAC .......... 1p
ANAC = ABAQ (LUL) = INCA = XBQA.o...cooooeeeerreccrerernee. 2p

b) Fie MANNB = {0}, PAN QC = {0,}.
O1 mijloc AM si NB, O, mijloc AP si QC

010 linie mijlocie In AMAP = 0,0, || MP........ccocovvvererenranne. 1p
OE linie mijlocie in AQBC = 0,E = =2,
OoF linie mijlocie ih ANQC = O,F = %
O4E linie mijlocie in ANBC = 0,F = ==,
O4F linie mijlocie in ANBQ = 0,F =22,
Cum NC=BQ=> 0,F = FO; = 04E = EOy = FO{EQ TOMD......ooooevooereeeeeecoeeeeseeeeeeeeseesseessseeenesssssesessenessanseenees 2p
FO,EO, 1omb = FE 1 010, $i 0105 | MP = FE L MP....oooovoeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeee e 1p

Orice rezolvare diferita de cea din barem se va nota corespunzator .



