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Etapa locald — Constanta, 08.02.2025
Clasa a Xll-a

SUBIECTUL 1
Fie multimea Z[i]={a+bi|a, beZ}<=C si "" operatia de inmultire a numerelor complexe.
a) Ardtati ci (Z[i],- ) este monoid comutativ.

b) Determinati elementele simetrizabile ale acestui monoid.
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SUBIECTUL 2
Se considerd un grup (G,-) cu proprietatea ca ordinul oricarui element din G\{e} este numarul
natural p>2.
a) Sasearate cddacd a,beG si ab=ba, atunci a"b™ =b"a", vm, neZ".
b) Sa se arate ca p este numar prim.
C) Sasearate cd dacd X, y € G\{e} pentru care existd i, jeN",i<p, j<pcuxy’ =y'x,
atunci xy = yx.
Cristina Homentcovschi
SUBIECTUL 3

Se considerd functia f :R —> R, f(x)=4/{x}- {X}2 ,unde {x} reprezinta partea fractionara a

numarului real X.
a) Sa se arate ca f este continua pe R .

1
b) Sa se calculeze j f(x)dx.
0

c) Sase calculeze Iimlj' f(t)dt.
X—0 X 0

* * *

SUBIECTUL 4

Fie f:[0,1] > R o functie continua pe [0, 1], derivabila pe (0, 1) si cu f’ marginitd pe (0, 1).
1 1

Notam |, :I f(x")dx, J, :j f (Q/;)dx, vneN",
0 0

a) Aratati cd exista M >0 astfel incét | f (x)— f (y)| <M |x—y|, vx, y [0, 1].
b) Aratatica liml = f(0) si limJ, = f(1).

Nelu Chichirim

Nota:

Timp de lucru: 3 ore.

Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7.
Nu se acorda puncte din oficiu.



