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) MINISTERUL EDUCATIEI TENATR Socwtatcg de Stll{lt(': Matematice
din Roménia

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala, Caras-Severin, 08.02.2025
Clasa a V-a

e Timp de lucru 120 de minute
e Fiecare problema se puncteaza cu 0-7 puncte

Problema 1.

a) Calculati 5+ 52 + 5% + 5%

b) Aratati cd numarul a = 5+ 52 + 5% + ... + 5% este divizibil cu 78;

c¢) Aflati restul impartirii numarului n = 5 4 5% + 5% + 5 + ... 4 52924 4+ 52025 |5 780
Supliment GM 10/202/ - enunt modificat

Problema 2.

(a) Determinati cel mai mare numar natural de forma 2025a;as...a,,2025, pentru care suma
cifrelor este 50, stiind ca aq, as, ..., a, sunt cifre diferite de zero.

(b) Determinati cel mai mic numar natural de forma 2025a;as...a,2025, pentru care suma
cifrelor este 2024

Problema 3.George doreste sa cumpere cateva mingi si cateva masinute.
Daca ar cumpara 3 mingi si 2 masinute, George ar trebui sa plateasca 65 de lei, iar daca ar
cumpara 4 mingi si o masinuta ar trebui sa plateasca 70 de lei. Cati lei ar trebui sa plateasca
George daca ar cumpara 2 mingi si 3 masinute?

Problema 4. Se considera sirul de numere naturale 3,7,11, 15,19, 23, ...

a) Scrieti urmatorii patru termeni ai sirului;

b) Aflati al 100-lea termen al sirului;

c¢) Calculati suma primilor 2025 de termeni ai sirului.
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(Orice solutie corecta se puncteaza la maxim)
Problema 1.
a) 5+ 5%+ 5% + 5 = 780; (1p)

b) Numarul a are 20 de termeni pe care ii grupam cate 4, formand 5 grupe complete. (1p)

a =(5+52+5+5%) + (5°+ 5%+ 57+ 5%) + ... + (517 + 58 + 519 4 520) (ip)
a =0B+52+53+5Y) +5 (5+52+53+54) + .. 450 (5+ 5%+ 5% 4 5%) b
a="T780-(1+5%+...+5'9) deci a este divizibil cu 78 (1p)

¢) Numarul n are 2025 de termeni pe care ii grupam cate 4, formand 506 grupe complete
sl un termen ramane negrupat.
n = (52025 + 52024 + 52023 + 52022) + .+ (55 + 54 + 53 + 52) + 5 (lp)
n="780- (5292t + 52017 +  +5)+5,n="T780-c+rr < 780;
¢ s r sunt unic determinate. (1p)



Restul impartirii lui n la 780 este egal cu 5. (1p)

Problema 2.
a) Suma cifrelor numarului este egala cu 18 +a; + as + ... + a, = 50, a1 + ag + ... + a, =
32, a1, as, ..., a, sunt cifre diferite de zero. (2p)

Pentru a determina cel mai mare numar de forma 2025a;a,...a,,2025, pentru care suma
cifrelor este egala cu 50, trebuie sa folosim 32 cifre de 1. Numarul este 20251111...12025,
unde cifra 1 apare de 32 de ori. (2p)

b) Suma cifrelor numarului este egala cu 18 + a; + ag + ... + a,, = 2024,
a; + as + ... + a, = 2006, (1p)

Pentru a determina cel mai mare numar de forma 2025a;as...a,2025, pentru care
suma cifrelor este egala cu 2024, trebuie sa folosim cat mai multe cifre de 9 a caror

suma ne da 2006. (1p)
2006 : 9 = 222 rest 8. Numarul este 20258999...92025, unde cifra 9 apare de
222 de ori. (1p)
Problema 3.
3 mingl ....oooovvveennnnnn. 2 masinute .................. 65 lei
4 mingi ..ooooeeeiiennnn 1 masinuta................... 70 lei | - 2 5
T T I 140 — 65 = 75 lei (3p)
1 minge.......cc........... 15 lei
1 maginuta .......c........ 10 lei (3p)
2 mingi.......... 3 masinute ............. 2-15+3-10 =60 lei. (1p)
Problema 4.
a) Se observa ca diferenta dintre doi termeni consecutivi este egala cu 4. Urmatorii 4
termeni sunt 27; 31; 35; 39 (1p)

b) Primul termen este 3 = 4 -0+ 3, al doilea termen este 7 =4 - 1 + 3, al treilea termen
este 11 = 4 - 2 + 3, al patrulea termen este 15 = 4 -3 + 3,..., al 100-lea termen este
4-100 + 3 =403 (3p)

¢) Suma primilor 2025 de termeni este egala cu:
(4-0+3)4+(4-14+3)+(4-2+3)+...+(4-2024 + 3)
4-(04+14+2+...4+2024) + 3-2025

4-(2024 - 2025) : 2 4+ 3-2025

S =
S =
S =
S = 8203275. (3p)



