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SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 7 puncte. Se acorda numai punctaje
intregi. Orice alta rezolvare se asimileaza conform baremului

Problema 1 ( autor Alina Paraschiv)

Se considera triunghiul ABC,cu BC=4, CA=6si AB=38.
a) Calculati AC’, unde C’ este punctul de tangenta al laturii AB cu cercul inscris in
triunghi.
b) Fie pelR\ {—4} sil punctul  din  planul  triunghiului  astfel  incat
pﬁ +BT +3CT =0 . Dreptele AT si BC se intersecteaza in punctul D . Aratati

cd D apartine cercului inscris in triunghi.

Detalii rezolvare Barem
asociat
Daci A'si B'sunt punctele de tangentd ale cercului inscris cu latura BC'si
not not not
respectiv CA , atunci AC'=AB'=x, BC'=BA'=ysi CA'=CB'=z. 3p
Atunci X+ V=8, y+z=4si z+x=6.Rezulti X+ y+2z=9,deci x=5.
BA'=y=3 siCA'=Z=1,deci4ﬁ:ﬁ+3ﬁ:pﬁ 2p

Rezultia ci A,T si A sunt coliniare, si, cum A" € BC, obtinem D = A’ 2p

Problema 2 (autor Daniel Nut, G.M.11/2024)

Determinati numerele reale x astfel incat xt—2x* - [x] =0, unde [x] reprezintd partea

intreagd a numarului real Xx.



x=+1+ V2 , deci numerele cerute sunt 0,1si \/1+ J2

Detalii rezolvare Barem
asociat
Dacd x € Reste o solutie, atunci [x + 1] = [x] +1= (x - l) >0,deci x>-1 1p
Daca x > 2, atunci [x] =x’ (x2 — 2) > 2x” >x, fals, deci x <2 2p
2
Pentru x € [—1,0) , ecuatia devine (x2 — l) =0, cu solutia convenabild x = —1 1p
Pentru x € [O,l) , ecuatia devine X~ (x2 - 2) =0, cu solutia convenabild x =0. 1p
2
Pentru Xx € [1, 2) , ecuatia devine (x2 - l) =2, cu solutia convenabild
2p

Problema 3 (autor Flavian Georgescu)

1 1
Fie a,b,c,d E(0,00). Stiind ca a+b+ct+d* =2 si a+—+b+—£3\/§, aratati

a

ca c+l+d+l23\/§.
c d

deoarece S —4\/§< S - 2\/5 <0

Detalii rezolvare Barem
asociat
) 5 L 1
Este suficient sa demonstram ca z a+ Z— > 6\/5 1p
a
Din inegalitatile C-B-S si AM-HM obtinem S =a+b+c+d <
<N +bP + P+ d? AT+ 1+ 1+1=225i le% 2p
a
S—2V2)(s-42
RezultéZa+Zl—6ﬁ2S+?—6\/§=( )§ )20, 4p
a

Problema 4 (autor * * **)

Se considerd numerele naturale a,, i =
ca existd doud submultimi {i, Jj } si {k, p

{1,2,3,4,5,6} ,astfelincdt a;, —a, =a, —a,.

1,6 cul1<q,<a, <a,<a,<a;<a_<16. Aritati

distincte ( nu neaparat disjuncte), ale multimii ,




Detalii rezolvare

Barem
asociat
Consideram diferentele a, —a,,a, — a,,....,a, —assi a; —a,,a, —a,,d; — d;, 5
a, —a,.Daca S este suma celor 9 diferente, atunci S = 2a, +a, —a, —2a, P
§<2:16415-2-2-1=43 2p
Daca cele 9 diferente sunt distincte doud cate doud, atunci 3
S>14+2+3+....+49 =45, contradictie. Deci doud dintre diferente sunt egale. P




