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SUBIECTE
Problema 1

a) Fie 4 o multime de numere reale care este parte stabild in raport cu inmultirea
numerelor reale. Fie B si C doud submultimi nevide ale lui 4 astfel incat BNC=O si
BUC =A4. Se stie ca abc € B, pentru orice a,b,ce B si abc € C, pentru orice a,b,ceC.

Aratati ca cel putin una dintre multimile B si C este parte stabila fatd de Inmultire.
b) Fie (G,-) un grup si a,b doud elemente distincte ale sale astfel incat G \{a,b} este

un subgrup al grupului (G,~). Demonstrati cd G are cel mult 4 elemente.

Problema 2

Fie functia f:R > R, f(x)z x+et.
a) Demonstrati ca nicio primitiva a lui f nu este bijectiva.
b) Demonstrati cd existd o primitivd F a functiei f astfel incat toate primitivele

functiei F sa fie bijective.
Nota. Pentru toate primitivele din problemd, domeniul de definitie si codomeniul sunt
multimea numerelor reale.

Problema 3

Fie n un numar natural si (G,~) un grup cu 2n+1 elemente, astfel incat exista o functie

f:G— G cu proprietatea f(x/(xy))=yf(x"), oricare ar fi x,y e G. Aritati cd grupul este

abelian.

Problema 4

Fie f, g:[O,w)—)R doua functii continue si crescatoare. Aratati ca, pentru orice

numar real x>0,

X

x[F(1)g(r)dr> If(t)dt-jg(t)dt.
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