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CLASA a 12 –a 

 

SUBIECTE 

 Problema 1 
 

 a) Fie A  o mulțime de numere reale care este parte stabilă în raport cu înmulțirea 
numerelor reale. Fie B  și C  două submulțimi nevide ale lui A  astfel încât B C   și 
B C A  . Se știe că abc B , pentru orice , ,a b c B  și abc C , pentru orice , ,a b c C . 
Arătați că cel puțin una dintre mulțimile B  și C  este parte stabilă față de înmulțire.  
 b) Fie  ,G   un grup și ,a b  două elemente distincte ale sale astfel încât \{ , }G a b  este 

un subgrup al grupului  ,G  . Demonstrați că G  are cel mult 4 elemente.  

 
 Problema 2 
 

 Fie funcția :f   ,   3xf x x e  . 

 a) Demonstrați că nicio primitivă a lui f  nu este bijectivă. 
 b) Demonstrați că există o primitivă F  a funcției f  astfel încât toate primitivele 
funcției F  să fie bijective. 
 Notă. Pentru toate primitivele din problemă, domeniul de definiție și codomeniul sunt 
mulțimea numerelor reale. 
  
 Problema 3 
 

 Fie n  un număr natural și  ,G   un grup cu 2 1n  elemente, astfel încât există o funcție 

:f G G  cu proprietatea   2( ) ( )f xf xy yf x , oricare ar fi ,x y G . Arătați că grupul este 

abelian. 
 
 Problema 4 
 

 Fie  , : 0,f g    două funcții continue și crescătoare. Arătați că, pentru orice 

număr real 0x  ,  

       
0 0 0

x x x

x f t g t dt f t dt g t dt     . 
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