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SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se puncteaza de la 0 1a 7 puncte. Se acorda numai punctaje intregi. Orice alta

rezolvare se asimileaza conform baremului.

Enunt subiect 1:

1 0 0
Se considerd matricea A(a)=| a 1 0|eM;(C).
2a°-2a 4a 1

3p a)Calculati det [(A(zozs))zozs] .

4p b) Determinati n € N,n > 8 pentru care are loc egalitatea
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Detalii rezolvare

Barem asociat

a) det(4(2025))=1

det[( (2025))" J[det( (2025)) " =1 =1

1p

. L 4 .
solutiile n=9 care convine si n= 3 care nu convine

b) A(a)-A(b)=A(a+b),(V)a,beR jz
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A(lg(l 22J+lg[1 32j+ +lg(1 nzD A(lg( 5 3 e B

:A(l (1223 2324 (n— 1),12(n+1)D:A(lg(n2_;1D
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Enunt subiect 2:

5 5445
5 1445)

Se considera in multimea M, (R) matricele 4=

3p a) Calculati 42°%.
2p b) Calculati det(C‘l)

2p ¢ Aritati ca ecuatia X "= B, cu ne N", nu are solutii in multimea M, (R).

B=A—51,5iC=4-1,.




Detalii rezolvare Barem asociat
a) Folosim relatia Hamilton - Cayley si, cum Tr4 = 6 + J5, detd=0, rezultd 42~ (6++/5)-A4 2p
Demonstram prin inductie ci A"= (6 ++/5)"" -4, deci 42°%= (6++/5)** . 4 1p
b) C-C™' =1y = det(C-C)=1= det(C)-det(C™) =1 1p
_ 1
det(C)=-5-+/5=det(C")=~ 1
( ) ( ) 515 p
5—J5 5 5
¢) X*'=B =(detX)*"=detB, B = 5 sHs , detB =—65 1p
J5 1
X eM,(R) = detXe R = (detX)*" >0 si, cum (detX)*"=—6+5, atunci ecuatia
1
X?'=B,cu neN", nuare solutii in multimea M, (R) P
Enunt subiect 3:
Determinati ecuatiile asimptotelor la graficul functiei f:D >R, f(x)= 0 ! , unde
7 —
P 2025% - 2025

D este domeniul maxim de definitie al functiei.

Detalii rezolvare

Barem asociat

D=R\{0;1}

!
Im f(x)=————=>yp=—
Jm &)=Y

1.(0)=——
+(0) 2025
Iy (1) =+ si £ (1)

ecuatia asimptotei orizontale spre oo
2024

, 1;(0)=0, deci nu exista asimptota verticala in x =0

—o0, deci ecuatia asimptotei verticale este x =1

1p

2p

2p

2p

Enunt subiect 4:
e+, xe (—oo;—l]

3+ax, x e(—1;+0) couaeR.

Se considera functia f: R — R,f(x) = {
4 a) Determinati a € N pentru care functia are limita in fiecare punct din domeniu sau de
P definitie.

3p

(—oo,—l) .

b) Demonstrati ca, pentru a =1, ecuatia f (x)+ f(—x)—7=0 are o solutie in intervalul

Detalii rezolvare Barem asociat
a) lim f(x)=/(xy) pentru orice x, € R\{-1} 1
x—>x0 p
(3) lim f(x) & lim f(x)= lim f(x) e +1=3-aoe“+a-2=0 2p
x—>-1 x/-1 N1
a =0 nu verificd ecuatia; a =1 verifica ecuatia, iar pentru a > 2 = ™ +a—-2>0,deci 1p
a =1 este unica solutie
b) xe(-wo,-1)= f(x)= Al xe (—o0,—1)= —x € (L,40) = f(-x)=3-x si ;
p
ecuatia devine ¢*! —x—-3=0
Functia g(x)=¢"-x-3, cu xe(-oo,~1), este continui, iar lim g(x)=+o si
X—>—0
2
li/m g(x) =-1 sunt de semne contrare, deci exista x, € (—0,—1) cu g(x)=0 P
x/—1




