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SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se puncteaza de la 0 1a 7 puncte. Se acorda numai punctaje intregi. Orice alta

rezolvare se asimileaza conform baremului.

Enunt subiect 1:

3
Fie functiile f,F:(0,4+0) >R, f()c):(x3 +x—1)lnx si F(x)=x(%+ax—b}lnx—x(cx3 +dx—1).

4p a) Determinati a,b,c,d e R astfel incat F sa fie o primitivd a lui f'pe intervalul (O,+oo) .

4
3p b) Determinati G:(0,+0)—> R o primitiva a lui fastfel incat G(e)= 16_6 )

Detalii rezolvare

Barem asociat

a) Daca F :(O,+oo)—>R este o primitivd a lui f, atunci F este derivabild pe (0,+oo) si

4 2 3 2 2+2
G:(O’+OO)_)R’G(x):(%'*‘x?—XJlnx—x(%_;_%_lJ_e (68 )

1
F'(x) = £(x),(¥)x € (0,4) P
F'(x) =<x3 +2ax—b>lnx+[i—4cjx3 +(a—-2d)x—b+1,(V)xe(0,+x) 1p
Se obtine ca cz=l,b=1,czi,a?=l 2p
2 16 4
xt X X x
b) Fie G:(O,+oo)—)R,G(x)=(T+7—lenx—x[E+Z—1]+kprimitiva lui f cu
1p
o
proprietatea cd G(e)zg
4 B2 e’ +2
Gle)=2+% 4k, deci k=—M Ip
16 4 8
Primitiva cautata este
Ip

Enunt subiect 2:
1

2 5
X -

xe[0,1)
Se considera functia continua f:[O,2]—>]R,f(x)= . .
L 1]

3Jx

2
3p ) Calculati ff(x)dx.
0

k
k+1
4P b) Determinati ke(0,00) astfel incat I f(\/;)dx = ln% :
0




Detalii rezolvare Barem asociat
2 1 2
a) f continud= jf(x)dx = jf(x)dx+_[f(x)dx = 1p
0 0 1
1 2 1 2
1 1 1 -2 2 1,1 2v2 2
= [—dx+[| ~—= |dv=—In|"—=| - Wal 11202 2 2p
A S S G W O 4 x+2f, (3 ) 43 3 3
b) ke(O,oo)jLe(O,l), xe(O,Lj xe(O;l):f(x/_)= ! 2p
+ +1 x—4
Kk Kk
k+1 k+1 k
1 1 3k+4
Jx)dx= dx=1In|x—4|f"'=In— 2p
!f( ) { x—4 =4l 4(k+1)
3k+4 7
n—-—=h—=k=1 1p
4 (k + 1) 8
Enunt subiect 3:
Pe multimea Z se defineste legea de compozitie xoy=xy—2x-2y+6, (V)x,yeZ.
7
P Determinati cardinalul multimii S = {x € Z|x simetrizabil in raport cu legea ,,o”} .
Detalii rezolvare Barem
asociat
Determinarea elementului neutru e =3 2p
Caleulul lui x' ==2" pentru x€Z\ {2} 2p
X—
Conditia ca x'= 2x -3 el 1p
x=2
Determinarea multimii S = {1;3} si card(S)=2 2p

Enunt subiect 4:

Se considerd multimea M = {x € Z| |2x—1|< 5} si operatia algebrica x* y =max{x,y}, (V)x,yeM .

a) Dacd a este cel mai mic element al multimii M si b este cel mai mare element al acesteia,

2p calculati a*b.

3p b) Determinati multimea M; N M, , unde M, ={xeM| 2*x=x} si M, ={xeM| x*2=2} :
2p ¢) Determinati perechile de numere (x,y), cu x,y € M care verifica sistemul {;:zii .
Detalii rezolvare Barem asociat
a) M ={-2;-1;0;1;2;3} Ip
a=-2,b=3si axb=max(-2,3)=3 1p

b) 2xx=x=xe{2;3} =M, 1p
x#2=2=xe{-2;-1;,0;1;2} = M, 1p

M, "M, ={2} 1p

¢) Din cele doud ecuatii din sistem se obtine (x*0)*0=x care este verificata de

numerele x e {0;1;2;3}, pentru care se obtine y e {0;1;2;3} 2p
Solutiile sistemului sunt {(0;0),(1;1),(2;2),(3;3)}




