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CLASAaVll a

SOLUTII SI BAREM ORIENTATIV

Problema 1
a) Demonstrati ca /5 ¢ Q.

1
b)Determinati numerele a,beQ care verifica egalitatea [1-a|- J5- (\/g +1) =|b—2|+3-y9- 45
prof. Daniela Tilinca si prof. Adriana Mihdila, Braila

Solutie:

a) Se presupune prin absurd ci \/ge(@:h/_:%, mneZn=0, (mn)=1................1 punct
S:T—§©5n2:m2:>m55:>m:5k,kez , 25k*=5n*> =n’5 =N5.... 1 punct
Rezultd ¢a 5|m si 5|n=>5|(m,n), dar (m,n)=1=>5[1, contradictie= V5 €Q................. 1 punct
b) |1—a|-«/§—\fST_1=|b—2|+3 (J§—2)2 ................ 1 punct
(41-a|-13)-/5+25-4|b-2|=0,a,be Q= 4[L-a]-13=0si 25-4[p—2|=0 ..............2 puncte
|1—a|:%:>a=—%sau a:%si |b—2|:% :>b:373 sau b:—% ............................ 1 punct
Problema 2.

Aflati toate numerele naturale de forma abcd care verifica conditiile: % =S5, ib +% =0,0s ,
C a C

undes=a+b+c+d.
prof. George-Florin Serban, Brdila

Solutie:
Se noteazi ab= X,a =y. Din %+1: s?, 1+1 :i, se obtine —100x —1OOX = —100xs ,
y X y 100 X y 100
2
—99=s2—sx, x=- +99:S+% ................................................................. 2 puncte
S S
99 3. .. 9

X=5 +? eN, seN, deci S e N, scifrd, rezulta s € {1, 3,9} ..oovvviiiiiie e, 2 puncte
DT Rl I =1 30 [T o Lol R 1 punct

Daca s = 3, rezulta X = 36, @ =8, y=450"als, deoarece Yy <99 ; ..o 1 punct
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Dacas =9, rezulta x = 20, M =80, Yy =25, abcd =2025. .....eoiieiiiieiieeee e 1 punct
y

Problema 3. A

Se considera triunghiul echilateral ABC. In exteriorul lui se construieste triunghiul isoscel ADC cu

«ADC =120°. Daci E €(AC) astfel incat DE|BC, atunci aratati cd DE = A—; :

Gazeta Matematica nr. 9/2024

Solutie:

<BCD=90° = BC LCD, dar DE|BC = DE LCD......cc.cceeeviiis i, 2 puncte

»DEC : «CDE =90°,«DCE =30° = DE = % ,aAED—isoscel > ED=EA................... 3 puncte
AC

AC = AE+EC=DE+2DE =3DE = DE = =% ..o 2 puncte

Problema 4 Fie un trapez dreptunghic circumscris unui cerc. Daca lungimile bazelor sunt egale cu 12
cm, respectiv 24 cm, sa se afle aria patrulaterului ale cérui varfuri sunt punctele de tangenta .

prof- Mirela Mihaela Tarta, Braila
Solutie:

ABCD-trapez, AB|CD, AB<CD,«A=<«D=90°, cerculC(O,r) finscris in trapez si punctele de
tangenta M € AB,NeBC, PeCD,QeAD.

AD=2r,AM =AQ=r,DQ=DP=r,MB=BN,CN=CP ......cccciiiiiiiiieitinenn. 1 punct
AB+DC = AD+BC =30 M .o 1 punct
BE L DC,E € DC,aBEC : «<E =90°, EC* =BC* —EB?” =144 = (BC —BE)(BC +BE) = BC-BE =4
cm BE =16cm, r=8cm, MB=4cm, PC=16CM. ......ccooiiiiiiiiiii e 2 puncte
AMOB: <M =90°,0B% = MO? + MB? = OB = 4./5 cm, MN =2. MEgé\/IO = 16;6 cm...... .. 1 punct
APOC : <P =90°,0C? = PO? + PC? = OC =85 cm, PN =2- PCO'CPO = 32f CM... oo 1 punct
Aueo = Aor + Ae = QOéMP + MNZ' NP _ 64+% S0 1 punct

Nota: Orice alta solutie corecta se puncteaza corespunzator. Nu se acorda fractiuni de punct.
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