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Subiectul I   

a) Aflați valorile posibile ale numărului natural n știind că mulțimea  

𝐴 = {√𝑛, √𝑛 + 1, √𝑛 + 2, … , √2025 } conține 20 de numere raționale.  

b) Fie mulțimea 𝐵 = {𝑥 + 𝑦| 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐴 }. Dacă n=1, aflați numărul elementelor raționale 

ale mulțimii B.  

Subiectul II 

Considerăm trapezul isoscel ABCD, cu baza mare AB. Notăm mijlocul diagonalei 

BD cu E și piciorul perpendicularei duse din D pe AB cu F. Demonstrați că dreapta AC 

este paralelă cu EF. 

Subiectul III 

Considerăm pătratul ABCD, punctele E1, E2, E3 situate pe latura CD și F1, F2, F3 

situate pe latura AB astfel încât  
𝐴𝑟𝑖𝑎(𝐴𝐹1𝐸1𝐷)

𝐴𝑟𝑖𝑎(𝐵𝐹1𝐸1𝐶)
 = 

𝐴𝑟𝑖𝑎(𝐴𝐹2𝐸2𝐷)

𝐴𝑟𝑖𝑎(𝐵𝐹2𝐸2𝐶)
=

𝐴𝑟𝑖𝑎(𝐴𝐹3𝐸3𝐷)

𝐴𝑟𝑖𝑎(𝐵𝐹3𝐸3𝐶)
 = 

2

3
 . Demonstrați 

că dreptele E1F1, E2F2  și E3F3 sunt concurente. 

Subiectul IV 

Considerăm numărul prim p și numărul natural a, mai mare decât p.  

a) Aflați numărul a în funcție de p dacă 
𝑎+𝑝

𝑎−𝑝
  este număr natural. 

b) Aflați numărul p dacă √
𝑎+𝑝

𝑎−𝑝
 este număr natural. 

  
Notă:  Toate subiectele sunt obligatorii  

Fiecare subiect este notat cu 7 puncte  

Timp de lucru: 3 ore.  
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