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Olimpiada Națională de Matematică 
Etapa locală, 8 februarie 2025 

Clasa a VIII-a 

 

BAREM DE CORECTARE ȘI NOTARE 
 

Subiectul I – soluție orientativă 

a) 𝐱√𝐱 + 𝐲√𝐲 − 𝐱√𝐲 − 𝐲√𝐱 ≥ 𝟎 1p 

(𝐱 − 𝐲)(√𝐱 − √𝐲) ≥ 𝟎 

(√𝐱 − √𝐲))(√𝐱 + √𝐲))(√𝐱 − √𝐲) ≥ 𝟎 

(√𝐱 + √𝐲)(√𝐱 − √𝐲)
𝟐
≥ 𝟎, ∀𝐱, 𝐲 > 𝟎 

2p 

b) 𝟐√𝟐 + 𝟏√𝟏 ≥ 𝟐√𝟏 + 𝟏√𝟐 ⟹
𝟏

𝟐√𝟐+𝟏√𝟏
≤

𝟏

𝟐√𝟏+𝟏√𝟐
 1p 

𝐆𝐞𝐧𝐞𝐫𝐚𝐥𝐢𝐳𝐚𝐫𝐞 𝐩𝐞𝐧𝐭𝐫𝐮 𝐤 ∈ ℕ∗ 

(𝐤 + 𝟏)√𝐤 + 𝟏 + 𝐤√𝐤 ≥ (𝐤 + 𝟏)√𝐤 + 𝐤√𝐤 + 𝟏 ⟹ 
𝟏

(𝐤 + 𝟏)√𝐤 + 𝟏 + 𝐤√𝐤
≤

𝟏

(𝐤 + 𝟏)√𝐤 + 𝐤√𝐤 + 𝟏
  

𝟏

(𝐤 + 𝟏)√𝐤 + 𝐤√𝐤 + 𝟏
=

𝟏

√𝐤(𝐤 + 𝟏)(√𝐤 + 𝟏 + √𝐤)
=
𝟏

√𝐤
−

𝟏

√𝐤 + 𝟏
  

Î𝐧𝐬𝐮𝐦â𝐧𝐝 𝐫𝐞𝐥𝐚ț𝐢𝐢𝐥𝐞 𝐨𝐛ț𝐢𝐧𝐮𝐭𝐞 𝐩𝐞𝐧𝐭𝐫𝐮 𝐤 = 𝟏, 𝐧̅̅ ̅̅ ̅, 𝐨𝐛ț𝐢𝐧𝐞𝐦 𝐜𝐨𝐧𝐜𝐥𝐮𝐳𝐢𝐚. 

 
1p 

 
 

1p 
 
 

1p 

 
Subiectul II – soluție orientativă 

√𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟐𝒃 + 𝟏 = √𝒂𝟐 + (𝒃 − 𝟏)𝟐  

√𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟒𝒂 − 𝟔𝒃 + 𝟏𝟑 = √(𝒂 − 𝟐)𝟐 + (𝒃 − 𝟑)𝟐 
1p 

√𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟐𝒃 + 𝟏 = √𝟐𝒂𝟐  

√𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟒𝒂 − 𝟔𝒃 + 𝟏𝟑 = √𝟐(𝒂 − 𝟐)𝟐 

2p 
 

√𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟐𝒃 + 𝟏 + √𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟒𝒂 − 𝟔𝒃 + 𝟏𝟑 = √𝟐(|𝒂| + |𝒂 − 𝟐|) 2p 

Finalizare √𝟐(|𝒃 − 𝟏| + |𝒃 − 𝟑|) = √𝟐(𝒃 − 𝟏 + 𝟑 − 𝒃) = 𝟐√𝟐, 𝒃 ∈ [𝟏, 𝟑]. 2p 

 
Subiectul III – soluție orientativă 

a) Desen corect.  

1p 
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∢𝑨 = 𝟔𝟎𝟎 ⇒ ∆𝑩𝑪𝑫 𝒆𝒄𝒉𝒊𝒍𝒂𝒕𝒆𝒓𝒂𝒍 ⟹ 𝑪𝑶 = 𝟔√𝟑 𝒄𝒎 

𝑶𝑵 = 𝟑√𝟑𝒄𝒎,𝒖𝒏𝒅𝒆 𝑶𝑵 ⊥ 𝑩𝑪.  
𝑴𝑶 ⊥ (𝑨𝑩𝑪)

𝑴𝑶 ⊥ 𝑶𝑵,𝑶𝑵 ⊂ (𝑨𝑩𝑪)

𝑶𝑵 ⊥ 𝑩𝑪,𝑩𝑪 ⊂ (𝑨𝑩𝑪)

𝑶𝑵 ∩ 𝑩𝑪 = {𝑵}

𝑴 ∉ (𝑨𝑩𝑪) }
 
 

 
 
𝑻𝟑⊥
⇒  𝑴𝑵 ⊥ 𝑩𝑪 ⇒ 𝒅(𝑴,𝑩𝑪) = 𝑴𝑵  

𝑴𝑵 = 𝟗 𝒄𝒎 

3p 

b) 𝐝(𝐎, (𝐌𝐁𝐂)) = 𝐎𝐐 , 𝐎𝐐 ⊥ 𝐌𝐍 1p 
𝐎𝐐 ⊥ 𝐌𝐍 ,𝐌𝐍 ⊂ (𝐌𝐁𝐂),

 𝑶𝑸 ∩𝑴𝑵 = {𝑸}

𝐌𝐍 ⊥ 𝐁𝐂 , 𝐁𝐂 ⊂ (𝐌𝐁𝐂),
𝑴𝑵 ∩ 𝑩𝑪 = {𝑵}
𝐎𝐍 ⊥ 𝐁𝐂
𝑶 ∉ (𝑴𝑩𝑪) }

 
 

 
 

𝑹𝟐𝑻𝟑⊥
⇒    𝑶𝑸 ⊥ (𝑴𝑩𝑪) ⟹ 𝒅(𝑶, (𝑴𝑩𝑪)) = 𝑶𝑸 

𝑭𝒊𝒏𝒂𝒍𝒊𝒛𝒂𝒓𝒆 𝑶𝑸 = 𝟑√𝟐 𝒄𝒎. 

2p 

 
Subiectul IV – soluție orientativă 

Desen correct.  

1p 

 
𝑴 𝒎𝒊𝒋𝒍𝒐𝒄 𝑨𝑫

𝑨𝑫 ∥ 𝑩′𝑪′
𝑨𝑫 = 𝑩′𝑪′

} ⟹ 𝑴𝑨 =
𝑩′𝑪′

𝟐
𝑴𝑨 ∥ 𝑩′𝑪′

} ⟹ 𝑴𝑨 𝒍𝒊𝒏𝒊𝒆 𝒎𝒊𝒋𝒍𝒐𝒄𝒊𝒆 ∆𝑷𝑩′𝑪′ 

⟹𝑴 𝒎𝒊𝒋𝒍𝒐𝒄𝒖𝒍 𝑪′𝑷 
∆𝑴𝑶𝑨 ≡ ∆𝑴𝑸𝑫 ⟹ 𝑴𝑶 ≡ 𝑴𝑸 

3p 
 

 𝑴 𝒎𝒊𝒋𝒍𝒐𝒄𝒖𝒍 𝑪′𝑷
𝑴 𝒎𝒊𝒋𝒍𝒐𝒄𝒖𝒍 𝑶𝑸

} ⟹ 𝑸𝑪′𝑶𝑷 𝒑𝒂𝒓𝒂𝒍𝒆𝒍𝒐𝒈𝒓𝒂𝒎 1p 

⟹ 𝑷𝑸 ∥ 𝑶𝑪′ 
𝑶𝑪′ ⊂ (𝑨′𝑩𝑪′) ⟹ 𝑷𝑸 ∥ (𝑨′𝑩𝑪′) 

 
2p 

 
 

Notă: Orice altă soluție corectă se punctează corespunzător                                            

Varianta 2 


