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BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Subiectul | — solutie orientativa
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Subiectul Il - solutie orientativa

Daca H este o parte stabila finita a lui Z, atunci exista a= minH si b= maxH. 2p

Presupunand ca b>2026, rezulta b-2025 > 1 de unde prin inmultire cu b-2025 avem 2p

(b-2025)2? > b-2025 < (b-2025)% + 2025 > b < b o b > b, contradictie cu b= maxH,
deci b<2026

Presupunand cd a < 2024 avem a — 2025 < —1= (a-2025)? > 1 & 1p
(a-2025)? + 2025 > 2026 = a o a > b, contradictie cu b= maxH, deci a>2024
Rezulta ca H poate contine numai elementele 2024, 2025, 2026 si poate fi una din multimile 1p

{2024}, {2025},{2026},{2025,2026}, {2024, 2025}, {2024,2026}, {2024,2025,2026}
Corespund {2025},{2026},{2025,2026}, {2024, 2025},{2024,2026}, {2024, 2025,2026} 1p
Subiectul lll - solutie orientativa

flrey)=f(X)of(y) = (xoy)? =x?oy* = xoyoxoy=xoxoyoy 2p
Cum G grup, existd x 1 respectivy ™! = xoy=yox 1p
Sestiecadaca |G| =m = x™ =eq,sidin f(xy) = f(xX)f(y) = f(x™) = f™(x)) 2p

Notam cu e; elementul neutru al grupului G;. Fie x € G, = (f(x))n =e,>e,=f(e) =

fG&™) = ")

Deoarece (m,n) = 1 = (3)u,v € Z astfel incit nu + mv = 1= 1p
f(x) = f)™mY = f(x)™ - f(x)™ = e, e, = e, = f(x) = e, este unic morfismde  1p
laG, laG,.
Subiectul IV — solutie orientativa
Cu substitutia y=4-x=> [ f(4 —y)?dy = [ f() - f(4 — y)dy. (1). 1p
Utilizand notatia cu variabila x si adunand relatia (1) cu cea din enunt—= )
[ @) = (4 — x))2dx = 0, F continui= F(x)=f(4-xX) (V)x€ [0,4] P
b) Notez f;, (x)=/x" + (4 — x)® = I,=I;+], unde I, = foz fn (x)dx, 12=f24 fn (x)dx 2p
Cu substitutia y=4-x Tn I, obtinem ca [,=I; = [,=2I;
Cum Xx€ [0,4] se aratd imediat cd (4—x)"<x"+ (4 —-x)" <24 —-x)"= 1p
2
2
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4—x<f,(x<V2(4-x)= 6sf fu(dx<6-V2 = 12<1,<12-V2 1p
0
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Nota: Orice alta solutie corectd se puncteaza corespunzator ]
Varianta 2
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