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Clasa a X-a

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Subiectul | - solutie orientativa

log, a, >0
L — log, a;, >0
a)Din a, € (0; 1) sau a, e(l, +oo), (‘v’)l €1,2025 avem : A
p
log, a, >0
Folosind inegalitatea mediilor m, > m,:
log, a,+log, a,+...+log, a
a %2 a ~3 A5 1 2202\5/|0ga a, ,|Oga a3.___.|ogél a, =
2025 1 2 2025
lga, lga lga lga 3
Zozf/gz_gs.m.gzozs.gl:l. P
lga, lga, 98,0, 198505
Asadar, log, a,+log, a;+..+log, a, >2025,
—— 1Y 1
b) Cum (V)i €1,2025 avem (xi —Ej >0 (R,)=x; >x; 2 (R,),dar
1 Py . 1 3 . .
X, € Z; 1|, Viel 2025. Observatie: X; —Z el 0; Z , deci subunitar.
1 2
log, | x,—— |=log, x; =2log, x,
1 4 1 1 1p
log (x 1 >log. x2=2log, x
Din (Rz) Xy 3 4 - X, 73 X; 3
lo x,—|>log, x2=2log, x
gxzozs 1 4 - gxzozs 1™ gxzozs 1 (+)
re (conform punctului a)) = MINE(X;, X,,..., X, ) = 4050, egalitatea fiind
1
realizata cand avem egalitati in (Rl), adica X, =X, =...= X5 = > 2p
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Subiectul Il — solutie orientativa
Conditii de existentd X € (0, +) 1

p
Logaritmam ecuatia data in baza 2 si obtinem :

log, (g—)éj-logz X+log, 7-log,14 =log,1 <

log, x(log, x—log, 98) +log, 7(Iog2 2+log, 7} =0 (R,)

=1
Notim log, x =t si (R,) devine
t* —t-log, (7°-2)+log, 7 +l0g; 7 =0 <
%/_J

1+2log, 7

t? —(1+2log, 7)t+log, 7+log;7 =0 (R,)

Discriminantul ecuatiei (R ,) este:
1+2log, 7+1 1p
=

A=(1+2log,7) - 4(log, 7+log; 7) =1=1,, >

not
t, =log, x =log, 7= x =7 e cond.

=), 2(1+log, 7)

t, =log, x = =log,(2-7)=1log,14 = x =14 e cond.

Subiectul Ill — solutie orientativa
a) Evident [X] =0 xe [O; 1) este solutie. A
p

log, ¢ log, a
Jh :C b

Pentru X [1; + oo) , folosind formula a , ecuatia poate fi scrisa sub

forma

39 g4l glold _ 6|g[x], de unde obtinem in mod unic Ig [X] =3 (Rl) ,de unde
folosind egaliatetea tripletelor de cuburi 3° +4° +5° =27 +64+125=216=6°.

Din (Rl) Ig [X] =3=>xe[10°,10°+) = x € [1000; 1001) este solutie. 2p

3 lg[x] 4 lg[x] 5 lg[x]
***(Varianta alternativa functia f(X) = (Ej + (E) + (E) stict

descrescadtoare)

Solutie finala X € [O; 1) u[lOOO; 1001). 1p
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Ig3 Ig4+I95+Ig62
lg2 1Ig3 Ig4 Ig5

\/)34 lg? g5 196 _, L p
92 193 1g4 1g5

. . . e o lg6
Deci este suficient si aratim ca 44— >5< 44%/log,(2-3) >5 <
"IgZ A/ 92( )

& 44flog, 3+1 > 5|*= 256(log, 3+1) > 625 (R,)

b)) log, 3+log,4+1log,5+10g, 6 =

Cum log, 3> g (evident pentru ci 2log, 3> log, 2° <> log, 9 > log, 8) si 2p

folosind astain (R, ) avem:

256109, 3+ 256 > 256-g+256=128~3+256=384+256=64O > 625 si

inegalitatea este demonstrata.
Subiectul IV - solutie orientativa

X 1+iV3

2 2
= % = —¢? sunt ridicinile de ordinul al 3-lea 1
p

=1

Observam ci (R,)

NN N

ale lui -1, adici radicinile ecuatiei x° +1=0.
X =2¢

Din (R,) avem 1y = —2¢?
z=2
Relatia din enunt devine 2°c’ +(-2)" ¢* = 2° ‘: 2 & e’ +(-1)"e” =1 (R,) 2p
Cum relatia trebuie demonstrata pentru orice numar prim p>3=p
poate avea formele 6n—1 sau 6n+1, ne N", iar ¢° =1.

Cazul I. p=6n-1, relatia (R,) devine: ¢ + (—1)6']_l e ? 1

n 1 an 1 1 1 1
() A ettt a0 ()

Cazul al II-lea. p=6n+1, relatia (R,) devine: ¢ +(—1)6n+1 A PN
<:>(86)n.a—(86)2n82_1<:>8 g =1lce’—e+1=0 (A) 2p

Astfel, demonstratia problemei este incheiata.

Nota: Orice altd solutie corectad se puncteaza corespunzator
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