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Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala- clasa a Xll-a
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1. Pe multimea G = (1; o) se defineste legea de compozitie Xoy = Q/X”y” —X"—y"+2,
unde n este un numar natural impar, N> 3.
a) Saise arate ca (G,0) este grup comutativ.
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b) Sa se determine numarul natural impar n, n>3 pentru care 3" f3n|°"'°)3n =1/129.
n elemente

2. Fie (G,?) un grup cu proprietatea ca existd un endomorfism f:G — G, astfel Incat

f(x>-y®)=x"-y®,Vx,yeG. Aritati ci grupul (G,-) este comutativ.

3. Fie
f:R—=R  functie continui cu proprietatea cd J (X) f (—x) =1, (V)x€ R gj

i,
2 (14 2sin2x) (1+£(x))
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z .
a)Aritati ca I= f 4 J (x) dx

_ = (14 2sin2x) (1+£(x))
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b) Calculati L.
4. Determinati functia f :( 0, ) = R stiind ci admite o primitiva F astfel incat
+ 1
(X)) +F(x) =— T (V)x>0.
x( 1+ xe¥)

(Supliment Gazeta Matematicd nr. 10/ 2023)

Nota: Fiecare subiecte este obligatoriu si se noteaza cu punctaje de la 0 1a 7 puncte.
Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.



