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Subiectul 1.

a). Demonstrati ca:

2(Wn+1-vn) < % < 2(v'n —vn — 1), pentru orice numir natural nenul n.

b). Aratati ca > L : !

VAW N W

c). Daca a, b, ¢ sunt numere rationale astfel incat ab + ac + bc = 23, atunci aratati ca

\/(az + 23)(b? + 23)(c? + 23) este numar rational.
Subiectul al I1-lea

Fie patratul ABCD si M un punct pe latura BC. De aceeasi parte a dreptei AB se construieste
patratul AMNP. Aratati ca punctele P,D,C sunt coliniare si ca dreptele AC si CN sunt
perpendiculare.

(Supliment noiembrie 2023)

Subiectul al I11-lea

Fie triunghiul ABC, M mijlocul laturii BC si punctele D si E pe latura AB, F si G pe latura AC
astfel incat DM || CE si MF || BG. Notam cu N si P mijloacele segmentelor DF, respectiv EG.
Demonstrati ca M, N, P sunt coliniare.

(G.M. nr 10/ 2023)

Subiectul al 1V-lea

a). Aratati ca [\/ 4n? + n] este un numar natural par, pentru orice numar natural n. ( prin
[x] s-a notat partea intreagd a numarului real x).
b). Calculati suma: S = [V1-5] + [v2-9] +[vV3-13] + -+ [V50- 201]

Nota: Fiecare subiecte este obligatoriu si se noteaza cu punctaje de la 0 1a 7 puncte.
Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.



