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Problema 1
XY+ X+
Fie functiile f :R — R, care satisfac relatia 3 f (\/_y \?/,_ \/yj— f? (3 xy) > %
+/X+ - .

a) Aratati ca 3/@ < \/E \é_ \/y , VX, ¥y >0.1In ce caz avem egalitate?

b) Exista functii injective care satisfac inegalitatea data?
Problema 2

Fie a,b,ce(L»)si x=log, a, y=log,b, z=log, c.

o .o 1 1 cox A0 (y=2) R/ (y+)(z-x)  A(z+D)(x-y)

a) Aritati ca + =2. b) Demonstrati ca a -b -C =1.

—+ =
Xx+1 y+1 z+1
G.M. Supliment- octombrie 2022
Problema 3

Fie numirul complex z astfel incat z° —2zcosa +1=0,a € R.

(n+1)a . nat

CcosSs
3 1
a) Arataticd |z|=1. b) Demonstrati ca Z(Zk +—kj= 2 2 2,
.«
k=1 sin—

z

Problema 4

In planul complex se considerd trunghiul ABC cu A(z,),B(z;),C(z.) si punctele M,N,P pe

laturilor (AB),(AC) respectiv (BC), astfel incét ﬂzl,ﬂ=
MB n NC

ngiBP:EPC, neN",
n
Dacad G(zg) este centrul de greutate al triunghiului ABC, H (zH) este ortocentrul triunghiului

MNP iar Ol(zol) centrul cercului circumscris triunghiului MNP, aratati ca 3z, +2z, =z,

NOTA: Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp efectiv de lucru 3 ore.
Fiecare problema este notata de la 0 la 7 puncte.



