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1.Fie 𝑧1, 𝑧2, 𝑧3 ∈ ℂ∗ cu |𝑧1| = |𝑧2| = |𝑧3| și 𝑧1 + 𝑧2 + 𝑧3 = 0. Să se arate că 𝑧1
2 + 𝑧2

2 + 𝑧3
2 = 0. 

 

2.a) Să se arate că: 𝑙𝑜𝑔𝑛(𝑛 + 1) > 𝑙𝑜𝑔𝑛+1(𝑛 + 2), ∀𝑛 ∈ ℕ∗, 𝑛 ≥ 2. 

b) Demonstrați că dacă 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ (1,∞), atunci 
1

2+𝑙𝑜𝑔𝑎𝑏
+

1

2+𝑙𝑜𝑔𝑏𝑐
+

1

2+𝑙𝑜𝑔𝑐𝑎
≤ 1. 

 

 

3. a) Demonstrați că (𝑎 + 𝑏 + 𝑐)3 = 𝑎3 + 𝑏3 + 𝑐3 + 3(𝑎 + 𝑏)(𝑎 + 𝑐)(𝑏 + 𝑐), ∀𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℝ. 

b) Rezolvați în ℝ ecuația ξ5 − 2𝑥
3

+ ξ𝑥2 + 𝑥 + 2
3

+ ξ−𝑥2 + 𝑥 − 1
3

= ξ6
3

. 
 

 

4. Fie 𝑓:ℕ → ℕ, 𝑓(𝑛) = ቂ
𝑛

2
ቃ + ቂ

𝑛+1

5
ቃ, pentru orice 𝑛 ∈ ℕ. 

a) Să se arate că f nu este surjectivă. 

b) Determinați numerele 𝑚 ∈ ℕ pentru care ecuația 𝑓(𝑥) = 𝑚 are soluție unică. 
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NOTĂ: 

1. Toate subiectele sunt obligatorii.  

2. Timpul de lucru este de trei ore. 

3. Fiecare subiect se punctează cu 7 puncte 


