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Problema 1. (7p) 
 
Pe mulțimea numerelor reale să se rezolve inecuația: 

𝐥𝐨𝐠𝟐𝟎𝟐𝟒(𝟕 + 𝟒√𝟑)
𝒙

≤ 𝐥𝐨𝐠𝟐𝟎𝟐𝟒[𝟒(𝟐 + √𝟑)
𝒙

− 𝟏] 
 

 
Soluție: 
Din monotonia funcției logaritmice cu baza supraunitară deducem  

(7 + 4√3)
𝑥

≤ 4(2 + √3)
𝑥

− 1.........................................................................2p 

            

Cu notația 𝑡 = (2 + √3)
𝑥
 inecuația devine 𝑡2 − 4𝑡 + 1 ≤ 0 𝑐𝑢 𝑡1 = 2 + √3 𝑠𝑖 𝑡2 =

2 − √3........3p 

            

𝑡 ∈ [2 − √3, 2 + √3] 𝑑𝑒 𝑢𝑛𝑑𝑒 𝑟𝑒𝑧𝑢𝑙𝑡ă 𝑥 ∈ [−1,1]…………… ………..2p 
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Problema 2. (7p) 

Determinați numerele reale a pentru care √𝟕 − 𝒂√𝟓
𝟑

 + √𝟕 + 𝒂√𝟓
𝟑

= 𝟐 
 
 
Soluție: 
Ridicăm la puterea a 3-a ambii membri: 

 7 − 𝑎√5 + 7 + 𝑎√5 + 3 √7 − 𝑎√5
3

 ∙ √7 + 𝑎√5
3

∙ (√7 − 𝑎√5
3

 + √7 + 𝑎√5
3

) = 8 

⟹ 14 + 3√49 − 5𝑎23
∙ 2 = 8 ⟹                     3 p 

6 ∙ √49 − 5𝑎23
= −6 ⟹ √49 − 5𝑎23

= −1 ⟹ 49 − 5𝑎2 = −1 ⟹ 50 = 5𝑎2 ⟹

𝑎2 = 10 ⟹ 𝑎 ∈ {−√10, √10 }                       4 p  
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Problema 4. (7p) 

 

Să se rezolve în mulțimea numerelor reale  ecuația: 𝐥𝐨𝐠𝒂[𝒙] = [𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒙], 𝒂 ∈ 𝑵, 

a≥2. 

 
Soluție: 
Condiții de existență: 𝑥 ∈ [1, +∞)                                 ............  ........1 p 

   

 log𝑎[𝑥] = [log𝑎 𝑥] = 𝑘 ⟹ 𝑘 ∈ 𝑵                                ................. 2p 

 

{
[𝑥] = 𝑎𝑘

𝑘 ≤ log𝑎 𝑥 ≤ 𝑘 + 1
⟹ {

𝑎𝑘 ≤ 𝑥 < 𝑎𝑘 + 1
𝑎𝑘 ≤ 𝑥 < 𝑎𝑘+1                   . ..................2p 

 

𝑎𝑘 + 1 ≤ 𝑎𝑘+1 pentru a ≥2 și k∈ 𝑵   ⟹                            ................ 1p 

𝑥 ∈ ⋃ [𝒂𝒌, 𝒂𝒌 + 𝟏)𝑘∈𝑁 .......................................................................................1p 
 
 
 

 

 


