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BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

1.Se considera expresia E(x) = log, g , X € (=3;3).

) (3p) Aratati ca E(x) + E(y) = E (22) .

9+xy

b) (4p) Calculati suma:

E (— ﬁ) +E (—ﬁ) +E (—ﬁ) +. . .+E (ﬁ) +E (ﬁ) +E (ﬁ) si ardtati ca este

un numar natural.

Lechovolea Ana-Maria, Campulung Moldovenesc

Barem
. (9X+9y) _ 3+% — Jog, 27H3RYHOXFOY 9+xy+3x+3y (1p)
9+xy = 1082 —%Egg-_ 227+3xy—9x—9y__ 0g29+xy—3x—3y-_ P
X 3 p
GB+x)(GB+y) _ 3+x 3ty _
log2 sy = 10825 T 10825 = E(0) + E(y) (2p)
b) Se arata ca E(x) + E(—x) = E(0) 2p
Suma data este egala cu E(0) = log,1 = 0 € I\. 2p

1 1 L 1
2. (7p) Se considera expresia E(X) = {Xg —1][X8 +1j(x4 +1j(x2 +1j(x+1) .

Determinati cel mai mic numar natural n pentru care E(n) > 2024
Moisuc Niculina Mihaela, Radauti

Solutie:

Expresia devine: E(X) = [x; —1](xé +1](x‘l‘ +1j(x; +1](x+1) == (x‘l‘ —1j(x‘1‘ +1j(x; +1J(x+1)

L 1
=[x2 —1j(x2 +1](x+1) =(x—-1)(x+1)=x* -1, pentru care n’ > 2025 si solutia problemei este
n=45.

Barem



2

E(X)=((X%) - 12) (X% + 1) (X% + 1) (x+ 1)=<(X%)2 — 12) (X% + 1) x4+ 1)= 4p
:(X%—l)(X%+1)(X+1)=(X—1)(X+1)=X2—1 2p
E(n) =n? — 1 =n® > 2025 si solutia problemei este N =45 . 1p

72—

. C e 1 :
3. Fiez € C\ R. Demonstrati ca daca 211 € R, atunci |z| = 1.

72+
Pogorevici Aura Loreta, Falticeni

Barem
72 —z+1 72 —7+1 z2—7+1 z2-7+1 2p

= Lo = = L=
z2+z+1 \z2+4+z+1 z2+z+1 7224741
72722 + 7227+ 722 — 2722 — 77— 72+ 22 +Z+ 1= 1p
=7%72 — 7274 7°+ 7722 — 77+ 72+ 72 -7+ 1 &
& 727 —7722 —72+7=—-77+ 222 +z2-7 S 2p
©7-7+122-727=0xz-2)—-722(z-72) =0

o (z-2)(1-122) =0

Darz—z#0=1-72zZ2=0=7zZ=1=|z]?=1=|z| =1 2p

4. Andrei si loana joacd un joc astfel: loana trebuie sa aleagd un numar natural n iar Andrei un numar real
stict pozitiv, x. Stiind ci A=13-log; x? sau B=logg 27x este cel putin egal cu n si Andrei ii diruieste
loanei o cutie cu 2™ bomboane, ce numar trebuie sa aleaga loana pentru a primi cat mai multe bomboane?

Ignat Letitia, Gura Humorului

Barem
13—n
A=13-log;x* >n=logz;x* <13 —n=x*<3B"=x<37z 2p
B=logg 27x > n =27x > 9" = x > 9" 3 = x > 3216 2p
13—n 13—n
Deoarece X€ (O, 37z JU 3278, oo) = (0,0) >3 6 <x<37z . Ip
Deci 2n-6< 2% = 4n-12< 13 — n =5n1< 25 = n < 5. 2p

2
Deoarece functia f: N — N, f(n)=2" este crescatoare, loana va alege valoarea n=5 pentru a

primi 25 =32 bomboane.

Nota: Orice alta solutie corecta se va puncta corespunzator.



