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CLASA a Xll-a
H1 | Filiera tehnologica, toate profilurile si specializirile

: : x>, x<0
1. (7p) Se considera functia, f :R >R, f(x)= .
X+4X,X>0

Demonstrati ca functia f admite primitive pe R si calculati apoi primitiva cu proprietatea ca F (1) = 2.

2. Se considera functia f : (1,+0) > R, f(X) = Inx+1.
X

a) (2p) Sa se determine a,beR stiind ca functia F : (1, +0) — R, F(X) = (X+a) Inx+ bx+ 2024 este o
primitiva a functiei f.

b) (1p) Sa se arate ca orice primitiva a functiei f este convexa pe (1, +0).

c) (4p) Sa se calculezeJ‘ f(e*)-xdx.

16(x+Y)
16+ xy

3. (7p) Pe multimea G = (—4, 4) se defineste legea de compozitie Xoy = care formeaza cu G 0

structurd de grup abelian.

1) (1) 1 1
a) (2p) Calculati | —— |of == |o...oZ0—.
) (2p) Caleulati ( 10) ( 9) 9°10

b) (5p) Stiind ca functia f :G — R este primitiva functiei h: (—4, 4) — R,h(x) =

6 a carei grafic
—X

. In . . A . .
contine punctul A(Z,?B] , demonstrati ca f este un izomorfism intre grupurile (G, °) si (R,+).

3 1 10
4. Fie matricea A:( j si multimea G ={al, +bA/a,beZ} unde I, :(0 J :

1
a) (2p) Demonstrati cd G este parte stabild a multimii M, (R) in raport cu operatiile de adunare si

inmultire a matricelor.

00
b) (5p) Determinati matricele X,Y €G,X #0,,Y #0, cu X-Y =0, unde O, :(O Oj .

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza dela 0 1a 7.
3. Timp de lucru 3 ore.



