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BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

RN}
NI J
a) (2p) Si se arate ci: A’ +81, =0,

b) (3p) Determinati inversa matricei A’
¢) (2p) Determinati 4**%

1.Consideram matricea: 4= [

prof. Lucaci Aurica

Solutie:
I —J3 I -3 -2 =243
a) Prin calcul obtinem: 4> = 4- 4= V3 : V3 = V3 =
B ) W3 23 2
-2 =243 1 -3
A=44= V3 : V3 =81, =>4 +81,=0, .
23 2 J\B 1
b) Folosind relatia de la punctul a) obfinem:
1 =3
2 2 1 1 -1 64 64
A =(4) =(-8L) =641, A —A|=| —A|AL=1,=(4) =—A4=
(4) =(-87,) ? (64)(64) 2()64 NI
64 64
2025 3\67 675 2025 2% 0
c) 4 :(A ) :(_8'12) =—2 ']2:[ 0 _p2025 |
Barem
a) 2 23 I'p
Demonstreazd ci A° = \/_
23 -2
Demonstreazi cad A’ +81, =0, Ip
b 2
) Demonstreaza ca A’ L-A = L-A A =1, P
64 64
1 B 'p
Demonstreazi ci (A5 )71 =| 64 64
B
64 64
C) 92025 0 2p
Demonstreazi ci 4> :[ . 22025)

] [x3 + 3x]
2. (7p) Sa se calculeze lim =————-

, unde [a]este partea Intreagd a lui a .
=[x +3[x]



prof. Moisuc Niculina Mihaela

Solutie: Conditiile de parte intreagd duc la: x° +3x—1< [x3 + 3x] <x’+3x (1)
. 1 1
si(x=1) +3(x=1)<[x] +3[x]<x* +3x = < < Vx>1 (2
> (x ) (x ) [x] [X] X X x3+3x [x]3+3[x] (x_1)3+3(x_1) X ( )
3 _ 343 3
Din relatiile (1) si (2) obtinem al ;L3x ! [x3 ! x] < x3 *3x ,Vx>1 (3)
X +3x [x] +3[x] (x=1) +3(x-1)
3 3
Deoarece limw: im x3 3 =1 ,din relaia (3),conform Criteriului ,,Clestelui”
o xT43x 0 o (x-1) +3(x-1)
) ) [x3 +3x}
obtinem lim-—=———+—-=1.
2 [x] + 3]
Barem
3 _ 343 3 3p
Demonstreaza ca al -3|‘3)C 1< [x3 i x] < x3 *3x ,Vx>1
X +3x [x] +3[x] (x=1) +3(x-1)
x3+3x—1_ . X +3x 2p

=1

Demonstreaza ca lim—; =lim 3
e X +3x or(x—1) +3(x—1)

Finalizare 2p

3
3.Fie functia /:(0,0) —> R, = + si numerele distincte a,b,c €(0,00).
fa f:(0) >R S (¥) = 5 32 (0,%0)
Se cere:
a) (4p) Demonstrati ca f(x)+f(lJ =2,Vx e(0,)
X
b) (3p) Demonstrati ci punctele A[f(a),f(ljj,B[f(b),f(éjj,C(f(c),f(ljj sunt
a c
coliniare.
prof. Bursuc lon
Solutie
a) Prin calcul direct obtine: f'(x)+ f 1. 23 + 22 s 2 .
x) 2x*+3 3x°+2 2 3
—+3 ?+2
x
2 2 2 2
23 + 22 + 3x2+ 2x2= 3 + 2x2+ 22 + 3x2 =2,Vxe(0,)
2x°+3 3x"+2 2+3x° 3+2x 2x°+3 3+2x 3x*+2 2+3x

b) Punctele A[f(a),f(ljj,B[f(b),f(éD,C(f(c),f(ljj sunt coliniare daci si numai daca
a

c

1(a) f% 1
A=|7(b) f% i1=0.
1(c) f% 1




1
ra) #(Leri@
fla) 21
Folosind proprietitile determinantilor obtinem A =|f(b) f é +/(b) 1=[f(b) 2 1=0
| fle) 21
re) £[Merie)
Barem
a) . 1 4p
Demonstreazd ca f (x)+ f| — |=2,Vx e(0,)
x
b) Scrie conditia de coliniaritate A =0 Ip
Demonstreaza ca A =0 2p

4.(7p) Fie functia f:(0,00) = R, f(x)= axt +x —byx* +1 cu a,b € R* Determinati asi b
stiind ca dreapta de ecuatie y = x+1 este asimptotd oblica spre +oc .

Solutie

Determindm numerele reale asi b astfel incat dreapta de ecuatie y = mx +n sa fie asimptota
oblica spre +oo si sd coincida cu dreapta de ecuatie y = x+1 . Vom obtine

2 2
f(x) aJx* +x —byx* +1 a\/l+l—b\/1+%
X x

l=m=lim~——~+*=lim = lim
(a\/xz—i—x—(a—l)\/xz +1 —x): lim(a(\/x2 Tx —+/x? —i—l)—i—\/xz +1—x

=a—>b.

X—00 x X—00 x X—00
X—00

-] 1
= lim | s =S =>a=2b=1
\/1++\/1+ o Vel
X X

1=n=lim(f (x)—mx)= lim

X—00 X—00

a

lim a(x—l) n 1
= f x4 1 P+ 14x

Barem
2
Pune conditia 1 = lim M Sa—b=1 P
X—00 x
. ) 4
Pune conditia 1= lim (f(x) — x) & % =1 P
Finalizare lp

Nota: Orice alta solutie corecta se va puncta corespunzitor.



