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1. Pe multimea G = (1,+oo) se introduce legea * definita astfel:

x*y=\/x2y2 —x*—y>+2, pentru orice x,yeG.
a) (1p) Aratati ca * este lege de compozitie interna;
b) (4p) Aratati ca (G,*) este grup abelian;

¢) (2p) Determinati numerele reale a si b astfel incat functia f/: R’ — G, datd prin f (x) =vax+b sa
fie izomorfism de la grupul (Rj,-) la grupul (G, *).

0 1 0
2. Se considerd matricea 4= 0 0 —1| si multimea H = {A”, ne N*} c M, (R).
-1 0 0

a) (2p) Determinati multimea H ;
b) (2p) Ardtati cd H este parte stabild a lui M, (R) in raport cu inmultirea matricelor;

¢) (3p) Determinati numerele naturale » si x cu proprietatea cd 4" = xI; .

3. a) (3p) Aratati ca existd numerele reale msi n astfel incat functia f :]R\{—Z} — R, datd prin

(x):mx+n 2

sd verifice relatia f'(x)+ /" (x)=

— pentru orice x € R\{-2};
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b) (4p) Calculati dex ,unde x € (—2,+x).
(x+2)
4.8 idera f R—->Rd f(x) 2ol
. Se considera functia f : R — ata prin x)= .
ha.f P \/;+1, x>0

a) (2p) Ardtati ca f admite primitive pe multimea numerelor reale;
4

b) (3p) Calculati j 1 (x)dx;
4
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¢) (2p) Folosind eventual inegalitatea /x > x, Vx e [0,1], aratati c& j £ (x)dx >
0

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 1a 7.
3. Timp de lucru 3 ore.



