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1. a) (3p) Demonstrati ci Xy + Yz +zX < %(x +y+ z)2 pentru Vx,y,zeR.

b) (4p) Aratati ca oricare x,y,z numere strict pozitive, are loc inegalitatea:

X yz+y\/§+z\/ﬁﬁé(x+y+z)2.

2. a) (4p) Fie (@, ),., 0 progresie aritmetica de ratie r 0. S se calculeze (a,,, -3, )(a¢,; +a,,a, +a;)

si folosind eventual rezultatul sa se calculeze urmatoarea suma:

S,=(a} +a,a +af)+(al +a,3, +a} )+...+(al, +a,,a, +a; ), exprimand rezultatul in

functie de primul termen si de ratie.
b) (3p) Sa se arate ca numarul N =99...9400...09 este patrat perfect.

n cifre n cifre

3. (7p) Demonstrati urmatoarea egalitate 1+£2+...+£n =§_2n_+n3 , VneN'",
3 3 3 4 4.3

4. 3) (3p) Fie G centrul de greutate al triunghiului ABC . Aratati cé, oricare ar fi Q un punct din plan,

are loc relatia CY? :%(@+@+QT)
b) (4p) Tn planul paralelogramului ABCDse considerd punctele M, N, P astfel Tncét W%E;

— 5=  —= 1= . A
NB :ECB si DP = —gCD. Aratati ca punctele A,C si G - centrul de greutate al triunghiului MNP sunt

coliniare.

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza dela 0 1a 7.
3. Timp de lucru 3 ore.



