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BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Problema 1.

Se considera numerele reale pozitive x si y care verifica relatia
1 1 1
xTy~2003 @

a) Ce valoare are numarul y, daca x = 4046?

b) Aratati ca numarul 4 = \/ (— - 289) (— — 289) este patrat perfect, pentru orice numere

reale pozitive X si y care verifica relatia (*).

Barem de notare:

11 1 )
y 2023 4046 P
a) |1 1 1
y 4046 P
y = 4046 1p
xy = 2023(x +y) 1p
A= g—z—(x+y)+2892 1p
49
2023(x + 289
b) | A= x4y _ (x + y) + 2892
49 7 1p
289(x +y) 289
A= — (x +y) + 2892
7 7
A =289 =172 1p
Problema 2.

a) Se considera numarul x = \/8 — 237 - \/8 + 2+/7.
Calculati (x? + 2x + 2)11 — 24

b) Determinati cifrele nenule a si b, cu a < b, pentru care \/ 0,a(b) + 0, b(a) este numir

rational.
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Barem de notare:

Vo (8-2V7)+(8+2V7) -2 /82 — (2V7)° Ip

x2 =4 1p
\/8—2\/7<\/8+2\/7=>x<0=>x=—2 1p
(2% + 2x + 2)11—24 = [x(x + 2) + 2]} — 24 = 211 — 24 = 2024 1p

b — —
) \/0 @) + 0.5 _ ab—a+ba—b_ 10a+b—a+10b+a—-»b
@ b@ = =55 90 90
1p
_ |10(a+Db) ~a+b
B 90 3
Acest numar este rational daca a + b este patrat perfect, adica 1,4,9,16
Ip
Cum a < b, cifre nenule si diferite de 9
Ip
=> (a,b) € {(1,3),(1,8),(2,7),(3,6), (4,5)}
Problema 3.

Fie SABCD o piramida patrulatera regulata cu muchia AB de lungime 6 cm si muchia SA de
lungime 12 cm. Se construiesc bisectoarele [BM si [BN ale unghiurilor SBC, respectiv SBA, cu
M € (SC) si N € (SA).

a) Demonstrati ca MN||(ABC).

b) Calculati lungimea segmentului MN.

Barem de notare:

« SBC =< SBAsi BM = BN =>A BMC = ABNA (L.U.L) )

=> MC = NA (1) p
a) | §C =SA=>SM=SN(Q)
SN

. SM
Din (1), (2) => e = NA 1p
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. _ MN||AC _ 1p
(prin Rec.Thales ) => AC © (ABC)} => MN || (4BC)
in ASBC, prin T. bisectoarei => Me_BC 1M _ 6 1p
SM BS SM 12
=>SM =8cm
AC =IN2=6V2 cm 1p
D) | Din MN|| AC, prin T. F.A => 22 = ¥ 1p
AC T sC
MN 8
o5 =1 =>MN=42cm. 1p
Problema 4.

Fie ABCA’B’C’ o prisma triunghiulara regulati cu latura bazei AB = 8 cm si muchia laterala
AA' = 8V2cm.

a) Aflati lungimea segmentului BC'.

b) Demonstrati ci BC L A0, unde {0} = BC' n B'C.

¢) Determinati masura unghiului dintre dreptele BC' si A'C.

Barem de notare:

a) | Din Teorema lui Pitagorain A BCC' = BC' = 8v/3cm 2p
Fie E mijlocul (BC)
Ip
b) | OF L BC,AE L BC = BC L (AOE)
AO c (AOE) = BC 1 AO 1p
Fie D € AC astfel incat AC = CD
A'C'DC paralelogram = C'D||A'C si< (BC';A'C) =< (BC',C'D) =< (BC'l P
C) A BCD isoscel, cu < BCD = 120°,BC = CD = 8cm = BD = 8v3cm 1p
A BC'D echilateral = m(< BC'D) = 60° 1p

OBS. Orice rezolvare corecta si diferiti de cea din barem se va puncta corespunzator!



