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CLASA a Vll-a
BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Problema 1.

a) Aritati cii egalitatea x> — y* = (x — y)(x + y) are loc pentru orice numere reale x, y.

b) Fiea = 22 + 42 + 6% + --- + 2024%si b = 12 + 32 + 52 + --- + 20232

Aritati cd numirul (a — b) este multiplu de 2025.

Barem de notare:

care este multiplu de 2025.

a) Se demonstreazi egalitatea x> —y2 = (x —y)(x + y), Vx, y ER 2p

b) a—b=(2%+4%+ 6%+ --+2024%) — (12 + 32 + 52 + .- + 20232) 5
= (22 — 12) + (4% — 32) + - + (20242 — 2023%) = P
=2-1DQ2+1D+ @ —-3)(4+3)+ -+ (2024 — 2023) (2024 + 2023) = 2

=14+2+34+--+42024 =
(1 + 2024)2024
2

= 2025 - 1012 1p

Problema 2.

Determinati numerele naturale a si b, stiind ca existd un unic numér natural n € N pentru care

avb +1<+vVn< (a+ 1Vb.

Barem de notare:

care indeplinesc cerintele.

avb+1<+vVn< (a+1)Vb 1
a?(b+ 1) <n < (a + 1)2b P
Deoarece n este numar natural unic, este necesar ca a(b + 1), nsi (a + 1)?b sd 5
fie numere naturale consecutive, deci a?(b + 1) + 2 = (a + 1)?b P
Scobtineh = L2 e N Xt gy 2ata  Tatt L, 208 g
’ vt 2a-51 2a+1 9 2a+1 2a+1 2a+1 1
=a- - €EZ=a-1- ETZ P
2a+1 2a+1 2a+1
= 2a+1€{-9-3,-1,13,9} = a € {-5,-2,—-1,0,1,4}
Se obtin
a=0=b=2=>n=1
a=1=b=1=>n=3 3p
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Problema 3.
Fie ABCD un patrulater convex cu AC N BD = {E}, m(<AED) = 60°, AC = BD = 8 cm. Daci
O este un punct in interiorul patrulaterului, iar punctele M, N, P, Q sunt respectiv mijloacele
medianelor [QU], [OV], [0Z], [OT] in triunghiurile 0OAB, O0BC, OCD si ODA, atunci:

a) Aritati ca patrulaterul MNPQ este romb.

b) Calculati lungimea diagonalei MP.

Barem de notare:

a) Cum UV este linie mijlocie in AABC = UV === = 4 cmsi UV Il AC(1)

Deoarece MN este linie mijlocie in AOUV = MN = % =2cmsi MN || UV (2)

Din (1) si (2) => MN =2cmsi MN || AC(3)
Cum ZT este linie mijlocie in AADC = ZT = L —scem siZT || AC(4) 3p

2
Deoarece PQ este linie mijlocie in AOZT = PQ =2 = 2 cm si PQ || ZT(5)

2
Din(4) si(5) = PQ =2cmsi PQ || AC(6)
Din (3) i (6) = MN || PQ si MN = PQ = 2 cm (7)
Rezulta ca MNPQ este paralelogram.
BD
2

Cum PZeste linie mijlocie in ABDC = VZ =—=4cmsiVZ || BD(8)

Deoarece NPeste linie mijlocie in AOVZ = NP === = 2 cmsi NP || VZ(9) 2p

Din (8) si(9) = NP || BD si NP = 2 cm(10)

Din (7) si (10) = paralelogramul MNPQ are MN = NP = 2 cm si este romb.

b) Din (3) si (10) avem ca MN || AC siNP || BD, de unde rezulta ca
m(XMNP) = m(<A4ED) = 60".

Cum MN = NP = 2 cm si m(XMNP) = 60°, rezultd ca AMNP este echilateral si

atunci MP = MN = 2 cm.

2p




#¥%a, [NSPECTORATUL
é 1.S.J. t SCOLAR
JUDETEAN

SARE SATU MARE

MINISTERUL EDUCATIEI

Problema 4.
in interiorul pitratului ABCD se consideri triunghiul ABE echilateral. Se construieste patratul
CEFM astfel incat punctele F si M sa fie in semiplane diferite fatd de dreapta BC. Aratati ca:

a) Triunghiul BMF este echilateral.

b) Punctele B, F, D sunt coliniare.

Barem de notare:

A B
a) m(4DAE) = m(#DAB) — m(4EAB) = 90° — 60° = 30°
m(4CBE) = m(4CBA) — m(4EBA) = 90°— 60° = 30°

AD = BC
ABCE { AE = BE } 2
AADE (4 (DAE) = 4CBE

L.U.L
= AADE = ABCE = DE = CE = ADEC isoscel

in ABEC isoscel avem m(#CEB) = m(4ECB) = 1807 mSEBO) = 750
= m(4DEC) = 360° — [m(4AEB) + 2 - m(#BEC)] 1p
= 360° — [60° + 2 - 75°] = 150°
EC = MC
AECD 4ECD = £MCB LU.L _
AMCB | (au acelasi complement) = AECD = AMCB 1p
CD =CB
= AMCB isoscel cu m(£CMB) = 150° = MB = DE = EC = FM
m(4FMB) = m(£CMB) — m(£CMF) = 150° — 90° = 60° 1p

AFMB isoscel cu un unghi de 60° = AFMB echilateral

b) Din AFMB echilateral = m(AMFB) = 60° 1
m(4DEF) = 360° — [m(4DEC) + m(4CEF)] = 360° — [150° + 90°] = 120° P
Din DE=EC=EF = ADEF isoscel cu

180° — m(4DEF
m(4DFE) = m(4FDE) = 2( ) _ 300 1p
m(4BFM) + m(£MFE) + m(4EFD) = 60° + 90° + 30° = 180°

= B, F, D coliniare

OBS. Orice rezolvare corecta si diferiti de cea din barem se va puncta corespunzator!



