
INSPECTORATUL 

                             ŞCOLAR 

                             JUDEŢEAN 

                             SATU MARE  

_____________________________________________________________________ 
 
 

Olimpiada Naţională de Matematică 

Etapa locală, 10. II. 2024 

Clasa a VII-a 

 

Problema 1. 

a) Arătați că egalitatea 𝑥2 − 𝑦2 = (𝑥 − 𝑦)(𝑥 + 𝑦) are loc pentru orice numere reale 𝑥, 𝑦. 

b) Fie 𝑎 = 22 + 42 + 62 + ⋯ + 20242 și 𝑏 = 12 + 32 + 52 + ⋯ + 20232.  

Arătați că numărul (𝑎 − 𝑏) este multiplu de 2025. 

 

 

Problema 2. 

Determinați numerele naturale 𝑎 și 𝑏, știind că există un unic număr natural 𝑛 ∈ ℕ pentru care  

 𝑎√𝑏 + 1 < √𝑛 < (𝑎 + 1)√𝑏. 

 

 

Problema 3. 

Fie 𝐴𝐵𝐶𝐷 un patrulater convex cu 𝐴𝐶 ∩ 𝐵𝐷 = {𝐸}, 𝑚(∢𝐴𝐸𝐷) = 60°, 𝐴𝐶 = 𝐵𝐷 = 8 cm. Dacă 𝑂 

este un punct în interiorul patrulaterului, iar punctele 𝑀, 𝑁, 𝑃, 𝑄 sunt respectiv mijloacele 

medianelor [𝑂𝑈], [𝑂𝑉], [𝑂𝑍], [𝑂𝑇] în triunghiurile 𝑂𝐴𝐵, 𝑂𝐵𝐶, 𝑂𝐶𝐷 şi 𝑂𝐷𝐴, atunci: 

a) Arătați că patrulaterul 𝑀𝑁𝑃𝑄 este romb.  

b) Calculaţi lungimea diagonalei 𝑀𝑃. 

 

 
Problema 4. 

În interiorul pătratului 𝐴𝐵𝐶𝐷 se consideră triunghiul 𝐴𝐵𝐸 echilateral. Se construiește pătratul 𝐶𝐸𝐹𝑀 

astfel încât punctele 𝐹 și 𝑀 să fie în semiplane diferite față de dreapta 𝐵𝐶. Arătați că: 

 a) Triunghiul 𝐵𝑀𝐹 este echilateral. 

 b) Punctele 𝐵, 𝐹, 𝐷 sunt coliniare. 

 

 

 

       Notă: 

• Timp de lucru 3 ore 

• Rezolvarea fiecărei probleme este obligatorie 

• Pentru fiecare problemă rezolvată corect se acordă 7 puncte 

 
SUCCES! 


