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SUBIECTUL 1
Fie multimea (V5)={ + V57 , }. Ardtati ca:
4p a)( (V5), +) este grup abelian;

3p b)Functia : (vV5) -~ (V5),datdde ( + v5)= .— V5esteun
automorfism de grup.

Solutie:

)  (V5) parte stabild in raport cu “+” Ip
“+” este asociativa $i comutativd pe  (V5) Ip
Elementul neutrueste 0 (¥/5) Ip
Orice element din  (v/5) are un opus tot in (v/5) Ip
b) morfism: (( 1+ VE)+ (o 2\/5)) = (( L+ 1\/5)) + I»

(( 2+ 2\/3))
injectiva Ip
surjectiva 1p

SUBIECTUL 2

Calculati ﬁ , (0, )

Suplimentul Gazetei Matematice
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Fiels — = 2.1 Ip
T T
sm = -1
Notim =+ =7 2
_ 2 _ 2+1-1 2+ _ 1
N T J 2+
3p
=2 2L _ L =2vZ+ — (2 +1+2V 2+ )+
2V 2+ ( +1)2_3
2 4
=2.J + - (AF+1+2J-+{?+ Ip
SUBIECTUL 3
Cy .. . < _ +2 .
Se considera functiile :(—1,1) -~ ,datide ()= ?2 2 5l (-1, -

datade ()= ().
3p a) Aratati cd f admite o primitiva ce se anuleaza in 0.

4p b) Determinati functia G: (—1,1) -  care este primitiva functiei g cu

proprietatea ca (0) = %.
Profesor Octavian Purcaru, Ploiesti
Solutie:
a) Cumyf este continud, o primitiviasaeste :(—1,1) - , ()= 2p
o ()dt
0
0=, ()di=0 Ip
1+ 2 < 1+ 2
) ()= 3 /ﬁ’ calculdam 3 ,1_ s
Am 2= - 1 flL 1 1+ = Ip
Notam <= ; avem = > - =3 i =
__1 ~ —_1 V1= 2y =
—2(1+)1_2—2(1+)(1 ) = 1p
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=—-@+0Vi= 2 (VI= 2) =2(-t—2V1— Zigarcsine+C 1P

Deci ()=7(— 2=2VI— 4+ 24 avem (0)= 2+ |
1
deci =2024, ()=7(— 2=2VI— 4+ 2 42024 P
SUBIECTUL 4
Fie ( ,)ungrupsi : - o functie injectiva astfel incat
(2 (=" )
(3p) a) Sa se arate ca 2= |
(4p) b) Sa se arate ca ( , -) este grup abelian.
dksk
Solutie:
a) Pentru = (2 ()= () 2p
( ()= () finjectivda . ()= |
Avem (2)= 2 ()= " I
Se deduce 2 = 1 2=
Ip
b) 2= W= ( F= Ip
Obtinem 2 2=( )? = D , de unde deducem
folosind regulile de simplificare la stanga si la dreapta = 2p

: ( ,-) este grup abelian

Nota:
Orice alta solutie corecta se puncteaza corespunzator.

Nu se acorda fractiuni de punct.



