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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
Etapa locala — 17.02.2024

Clasa a V-a - BAREM

Problema 1
Fie numerele x = [3'21:9%% + (5%)%: (5%)?]: 2% i
y =10%:{23 + 34:[(2-32%)%:18 — 179:12023]}

Aratati ¢ numarul x2°%1 4+ 2022Y nu este patrat perfect.

Barem:

X = [B121: 3120 B0 B 22 e lp
X T T ettt e e et e et e e et te e ht e e ettt e e ttee e hteeebbeeeabeeenabeeenabeeen lp
Y =102:{23 + 34: [182: 18 — 1]} Ip
o ettt e h bt e e bt e e e bt e e ettt e e bt e e e bt e e et eeeabeesnteeenteesbaeas Ip
U(x2921 4+ 2022Y) = U(77°21 + 2022%) =3, deCiNU € P.Peeveveveecerrerereeceeeeeieeeeeeveeeees 3p
Problema 2

Stiind ca numarul natural A da restul 7 prin impartire la 10, respectiv restul 9 prin impartire la 11,
aflati restul pe care 1l da A prin impdrtire la 110.
(Gazeta Matematica 11/2023)

Barem:

T.IR
A:10=c (rest 7) = A=10c+7

T.ILR
R A1l =q(rest 9) = A=11G10 o Ip
Inmultim prima relatie cu 11 si a doua cu 10 si obtinem:
11A=110c+77

LOA=T10GH00 Ip
Scadem membru cu membru ultimele doua relatii si obtinem A=110(c—q)—13  .............. Ip
2A=110c—q)—(110-97)= A=110(c —q) — 110 + 97 e 2p
= A=110(c—q—1) + 97. Cum 97 < 110 rezulta ca
restul pe care 1l da A prin Tmpdrtire la 110 este 97. L 2p
Problema 3

Suma a trei numere naturale este 84. Se stie cd numarul mijlociu este egal cu semisuma
celorlalte doua numere, iar cel mai mic dintre numere este cu 36 mai mic decat suma celorlalte doua
numere. Aflati cele trei numere.
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Barem:

Fie a <b < ¢ (orice alta ordine este corectd). Atunci:a+b+c=84,2b=a+csia+36=>b+c.
Cum 2b = a + ¢, adunand b la aceasta egalitate obtinem: 3b = a + b+,

adica 3b =84, deunde otinem b = 28.........cooiiiiiiiiii 3p
Procedam analog (asemandtor) in egalitatea a + 36 = b + ¢ obtinem: 2a + 36 = a +b +c de unde vom
AVEA & = 24 e 3p
Infinal, €= 84 — (24 — 28 ) = 3. ot Ip
Problema 4

Pe o dreapta sunt scrise numele de la 0 la 2022. Stefan sterge numerele din trei in trei, incepand
de la 0, iar Amira numerele din cinci in cinci, incepand de la 0. Un numar este considerat sters definitiv
daca este sters de amandoi copiii. Cate numere reuseste sd steargd Stefan ? Dar Amira? Cate numere
reusesc sa stearga definitiv cei doi copii?

(Gazeta Matematica 9/2023- enunt modificat)

Barem:

Stefan sterge numerele 0, 3,6,9 ....... adica numerele divizibilecu3 ...............cooo Ip
In total 2022:3+1=674+T1=675 NUMETE .........eieee et e, Ip
Amira sterge numerele 0,5,10,15,..... adicd numerele divizibilecu 5 ................... Ip
2022:5=404 rest 2 deci sterge 404+1=405 NUMETE ......c.ovuiiiiiiiiiiiiii i eaeen, Ip
Cum 3 si 5 sunt prime intre ele iar 3-5=15, vor fi sterse definitiv numerele divizibile cu 15......... 2p

2022:15=134 rest 12 deci 134+1=I35 NUMETE .......otiiuiititt it e e aeeaas Ip



