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BAREM DE EVALUARE SI NOTARE

e Pentru orice solutie corecta, se acorda punctajul corespunzator.
e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare
pentru rezolvari partiale, in limitele punctajului indicat in barem .

Subiectul 1

Determinati numerele intregi x pentru care: x 2 < 32 — 10+/7.

Solutie
CUM 32 = 10V7 = (5 = V7)ot e, 1p

Deci, avem de rezolvat  x? < (5 — \/7)2 <=>|x| < |5 V7| <=> x| <57

<= VT = 5 € X S 5 = VT e 2p
Inplus 2<5—-vV7<3 => =2>7-5>-3 => 3>7si2<+7........ 2p
Atunci x EZsiV7I —5<x<5—-V7=>x€{=2,—-1,0,1,2}.cccceiiiiiiiiiiiiiiiinannnn.. 2p
Subiectul 2

Fie x,y doua numere reale. Aratati ca:

_ ()P +(x-p)?
- :
(x+y)*-(x=y)*
" :
c) Daca x+y=10, aratati ca 2x? + 2y? — 3xy > 25.

a) x? + y?

b) xy =
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Solutie:

(X+Y)2=x2+y2+2xy, (X =)  =X2 4+ P2 = 2XY e 2p
ANINAIIZArE. ... 1p
DYfINAlIZArE. ... e 1p
C)Din @)si b) = 1% +y2 2 E = 50, 1p
xys@=25=>—xyz—25 .......................................................................... 1p
2x2 4+ 2y%2 —3xy = 2(x? + y2) —3xy 22X 50 =3 X 25 = 25. i iciiiieeeeeeee e 1p

Subiectul 3

Fie ABCD un tetraedru cu [AB]= [CD] si [AD] = [BC]. Daca M si N sunt mijloacele
laturilor [AC] si [BD], demonstrati ca MN este distanta dintre dreptele [AC] si [BD].

Solutie:

AABD = ACDB(LLL) = [AN] = [CN] = 4ANC isoscel = MN L AC (1).................. 3p
Analog, AABC= ACDA(LLL)= MN L BD  (2) iuieieiieii e 3p
Din (1) $i (2) = d(AC,BD) = MN ..ot 1p

Subiectul 4.

Fie ABCDABCD un cub, punctele O si O centrele fetelor ABCD, respectiv
AB'CD'. Consideram punctele P € (AD') si Q € (B'C) si notdm cu M mijlocul
segmentului PQ. Demonstrati ca PQ || (ABC) daca si numai daca M € (00").

Solutie;
.= " PQIll (ABC) si

P'=prupey PSi Q=pripey = PP’ =QQ" 1p
S APP'A = AQQ'C (C.U) oot e e e e e e e e e e e e e e e e e e eeeaaeeaaaes 1p
= AP' = CQ' = 0 € [P'Q]
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= 0 mijlocul Lui [P'Q"] oo 1p
2 prupe)y MmO 2 M E 00 . 1p
" MEO00 = prugey M=O= 0 €[P'Q'15iP'0=Q0=AP =CQ  ccovovvven 1p
= APP'A = 4QQ'C (C.U) = PP' = QQ' = PQO'P’ dreptunghi.......cc.wvveeeeeeeeeeenrn.. 1p
= PQ | P'Q" $i P'Q" € (ABC) = PQ Il (ABC)..vveeeeeeeeee oo, 1p
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