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Subiectul 1 

Se consideră numărul real 𝑎 = √5√2 + 7
3

− √5√2 − 7
3

 . Să se demonstreze că: 

a) numărul 𝒂 este rațional. 

b) numărul 𝒂 este soluție a ecuației 𝑥3 + 𝑥2 − 2𝑥 − 8 = 0. 

 

Subiectul 2 

Fie 𝑧1, 𝑧2, 𝑧3 ∈ ℂ∗, astfel încât |𝑧1| = |𝑧2| = |𝑧3| = 1 și  𝑧1 + 𝑧2 + 𝑧3 = 1. 

Să se calculeze 𝑆𝑛 =
1

𝑧1
2𝑛+1 +

1

𝑧2
2𝑛+1 +

1

𝑧3
2𝑛+1, unde 𝑛 ∈ ℕ. 

Subiectul 3 

a) Dacă 𝑥, 𝑦 ∈ (1,∞), arătați că √𝑥
4 ∙ 𝑦𝑙𝑜𝑔𝑥𝑦 ≥ 𝑦. 

b) Dacă 𝑎, 𝑏, 𝑐 > 1, arătați că 𝑎𝑙𝑜𝑔𝑏𝑐𝑎 + 𝑏𝑙𝑜𝑔𝑐𝑎𝑏 + 𝑐𝑙𝑜𝑔𝑎𝑏𝑐 ≥ √𝑎 + √𝑏 + √𝑐. 
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Subiectul 4. 

Se consideră funcția 𝑓 ∶ ℤ ⟶ ℝ  care verifică relația: 

 𝑓(𝑥) + 𝑓(1 − 𝑥) = 2024𝑓(𝑥2),  pentru orice valoare 𝑥 ∈ ℤ. 

Să se calculeze 𝑓(−2024). 

 

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. 

Timp de lucru 3 ore. Fiecare subiect este notat de la 0 la 7. 


