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e Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

e Nuse acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele

punctajului indicat in barem .

SUBIECTUL |
Pe multimea G = (0, 2) definim legea de compozitie: x o y = —2>—,
’ ’ xXy—x—y+2

Sa se calculeze:

de ,n"ori
rox x? 2x? 2p
o = =
x2—-2x+2 x2+(2-—x)2
Zxk 2xk+1
P(k).xoxo".ox—m,P(k+1).xox0...ox—m 2p
de k" ori de k+1" ori
2xk+1
2xk ek k1
XoXo..oX= oo X = —pmr = wgo PO - Pk+1) .
de ,k+1" ori Fr ok Krzok T2 P
2™ {O;x €(0,1)
L=1lim——F=1{2;x€(1,2) 2p
R —x)n ! ’
n-o X" + (2 — x) Lx=1

SUBIECTUL II
Fie a,b,c,d € Rastfel incata+b=t=0 , ab=cd si

ax+1 0 cx .
M=<A(x)[A(X)=| 0 0 0 ,XeR—{_T} o submultime a lui M (R) .
dx 0 bx+1
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Demonstrati ¢i(M,-) este un grup abelian izomorf cu grupul (G, ), undeG = R—{_Tl} si

Xoy=X+Yy+txy .

Avem A(X)-A(X)=A(x+y+txy)e M, vx,y e R—{_Tl}.

Tnmultirea matricelor este asociativ3; 1p

A(O) € M este element neutru la inmultirea matricelor din M ; 1p

—X o . . : . . 1p

A Tt € M este simetrica lui A(X) in raport cu inmultirea matricelor din M.

+tx

Comutativitatea inmultirii matricelor din matricelor din M este asigurata de relatia 1p

-1
A(X)-A(X)=A(X+y+txy),VX,ye R—<—+.
(4)-AX) = Alx+y-+ o) 91y e R-{ 52 1p

Deducem ca sunt verificate axiomele grupului abelian.
Functia f :G > M, f (x)=A(X) este bijectiv si

1
f(xoy)=f(x+y+txy)=A(x+y+txy)=A(x)A(y)=f(x)f(y),vx,yeG. P
Rezultd c3 f este un izomorfism de la grupul (G,°)la grupul(M,), 1p
de unde concluzia.
SUBIECTUL Il
Sa se arate ca:
f,? (arctgx -arctg- )dx <™
z 9%
X E [E E]::»x>0::>arct X + arct E—E
6'3 8 8y~ 2 2p
T t + t 1 >2 t t 1 m* >4 t t 1
5 = arctgx +arctg_ > 2 |arctg xarctg _, 4 = darctgxarctg 3p
T T
3 3 L
f arctg x arct dx fn_ _n_ §_1r_2(z_z)_1r_3
g g 16 " 16*|T 163 6/ 96 2p
n n 6
3 3

Etapa locala ONM Mehedinti 17 februarie 2024. Barem de notare clasa a XII-a



INSPECTORATUL $COLAR JUDETEAN

MEHEDINTI MINISTERUL EDUCATIEI
SUBIECTUL IV
Sa se calculeze:
_rt 2%tg2x  3%tgtx
I'= f—l( tezr T 1ear ) dx.
—_ X2 — Xyl
Fie y=-x=>dx=-dy,I=- f1 ! (ZH;g_xx + 31+;g_xx) dx 3p
1 1
2I = f(tgzx +tgtx)dx, 2I=2 j tgZx(1 + tg2x) dx 3p
_1 0
_tgix _tg?1 1p
I= los I =
3 3
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