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Olimpiada Nationali de Matematica — Etapa Locala
Maramures — 10 februarie 2024
Clasaa Xl - a

1. Fie matricea A = (é 20124) € M,(R) .

a) Aratati ca daca X € #,(R) si XA = AX, atunci exista a, b € R astfel incat
_(a b
x=(5 )

b) Determinati Y € .#,(R)cu proprietatea Y2924 = A.

2. Fie A,B € ,(R) cuA? + B?+ 2AB = 0, si det( A*> — B?) = 0. Folosind eventual
rezultatul:  det(X +Y) +det(X —Y) = 2(det(X) + det(Y)), VX, Y € i, (R),
aratati ca:

a) det(A) = det(B)
b) det(Tr(A)A — Tr(B)B) = 0.

3. Aritati ca sirul (xx,) 50 definit prin x, € (0,1) i x,41 = +/x, — x2 pentru oricen € N
este convergent si
lim x, = =.
n—-oo n 2
4. Fie sirul de numere reale (x,;);>1, CUX; > 0 si X401 = X, + /Xy, Pentru orice n > 1.
Aratati ca existd si determinati limita

. 1 X2 X3 Xn
lim —(1 + + +...+ )
n—>ooxn x1 +x2 x1 +x2 +x3 xl +x2+...+xn

(28678, GM.9/2023)

Nota:

Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare problema se noteaza de la 0 la 7 puncte.
Timp de lucru - 3 ore



