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1. Determinati toate perechile de numere intregi (x, y) care verifica relatia
2 —y? = (x - y)?

2. a) Aratati ca oricare ar fi x,y € R si pentru orice a, b € (0, o) are loc inegalitatea
X yh (ty)?

a b~ a+b
b) Fie x,y,z > 0, cu 2xyz = 1. Demonstrati ca
x-y? y-zz_{_z-x2

>1
x3+1 y3+1 z3+1

3. Intriunghiul isoscel ABC, cu AB = AC si BC = 1, fie punctele M € (AB) si N € (AC) astfel

incdt AM = CN. Notam cu E mijlocul segmentului MN si cu P simetricul lui A fata de E.

Calculati modulul vectorului v = AP + BN + CM in functie de numarul real k = % .

(S.G.M. 9/2023)

4. Aratati cd dacan > 4,n € N si [27] este o putere a lui 2, atunci n este o putere a lui 2.

Nota:

Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare problema se noteaza de la 0 la 7 puncte.
Timp de lucru - 3 ore



