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Problema 1.
Aratati ca 16™ + 4™ — 2 se divide cu 18, pentru orice numar natural n.

Problema 2.
. (x+y+2)? .
a) Demonstrati ca xy + yz + zx < —=——, pentru orice numere reale x, y, z.
. .. o, .- . a®*p? b?-c? c?-a? _ (a+b+c)?
b) Pentru orice numere pozitive a, b, ¢, ardtati ca: ——-+ =+t —<———.

c) Fiea,b,c,d € (0, +o0). Demonstrati ca:

a b c d >4\/§
Vbctcd+db = ac+tcd+da = ab+bd+da +ab+bc+ca — 3

Problema 3.

Si se rezolve in R ecuatia 20241 = x + {2024 + {x}}, unde [a] si {a} reprezinta partea intreaga,
respectiv partea fractionara a numarului real a.

Problema 4.

Se considera un triunghi ABC si punctele D, Q,E cu D € (AB),Q € (CD),C € (BE), astfel
incat j—f; = g—g = %- Fie punctele F si M astfel incat ECDF este paralelogram, iar M € DE.
Demonstrati cd punctele Q, M, F sunt coliniare daca si numai daca 2 + j—i = %.

(Supliment GM nr. 11/2023)

Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare problema este notati cu 7 puncte
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