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Clasa a XlIl-a
Problema 1.

e* +cos x
e* 4+c0os X +sin X

Calculati I dx, unde x e (0,+oo).

Problema 2.
1-x 0 X
Fie multimea G=4A(x)=| 0 0 0 XeR,X#% , pe care se considerd
0 1-x

operatia de inmultire a matricelor.
a) Aratati ca (G, -) este grup abelian.
b) Demonstrati ca functia f:G — R, f (A(x))=1-2x este un izomorfism de la grupul

(G, ) lagrupul multiplicativ al numerelor reale nenule, (R*, )

c) Calculati A"(x),unde neN, n>2.

Problema 3.
Se considera un grup abelian finit, (G,-), cu elementul neutru e. Fie multimea

H= {X eG|x* = e} . Demonstrati c:

a) (H,-) estesubgrup al grupului (G, -);

b) produsul tuturor elementelor subgrupului H este egal cu produsul tuturor
elementelor grupului G;

c) dacd, in plus, avem card H >(card G): 2, atunci H =G.

Problema 4.
1

Se considerd sirul (a,) _, a,=| f"(x)g(x)dx,unde f,g:[0,1]— (0,+ ) suntdoud
nx1

0
functii continue. Demonstrati ca:

a) daca f(x)=x si g(x)=e",atunci a, =e—na,_,, pentru orice numdr natural n> 2

b) daca f (x)=x,atunci lima, =0;

N—-+o0

c) sirul (a,) , este convergent daca si numai daca f (x)<1, oricare ar fi x €[0,1].

Timp de lucru: 3 ore
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.
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