INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN HUNEDOARA

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
Etapa locala - 9 februarie 2024

Clasa a VIII-a - Enunturi

1. a) Fie u,veRastfel incat [u] + {v} € Z. Demonstrati cd veZ.
b) Determinati toate numerele reale x care verifica relatia [2022x]+{2023x} =2023, unde
cu [a] s-a notat partea intreaga a numarului real 4, iar cu {a} s-a notat partea fractionara
a numarului real a.
Gazeta Matematica Nr. 10/2023, supliment
2. a) FieaeR.Demonstraticd a*+a°+1= (a2 +a+1)(a2 —a+1) )
b)  Determinati toate valorile posibile ale numarului xe N pentru care 625 +25" +1 este
numadr natural prim.
3. DPe latura AB a tetraedrului ABCD consideram punctele P,Q astfel incat AP =PQ=0QB.
Notam cu G centrul de greutate al triunghiului ACD. Fie S simetricul lui G fatd de P.
a) Demonstrati ca GQH (BCD) .
b) Demonstrati ca AS H (BCD).
. . .oy (x+}/)2
4. a) Fie x,yeR siabe (0,00). Demonstrati ca —+~—2> .
a b a+b
. X+ Y+l 2P+l
b) Fie x,y,z e(O,oo) cu x+y+z=1. Demonstrati ca + + >b.
y+z x+z x+y
NOTA
e Toate subiectele sunt obligatorii;
o Fiecare subiect este notat cu 7 puncte;
e Nu se acorda puncte din oficiu;
e Punctajul minim de calificare la etapa judeteana este de 14 puncte;

Timpul efectiv de lucru este de 3 ore din momentul primirii subiectului.




