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74. Orszagos matematikaolimpia
Korzeti szakasz, 2024. februar 10.

XII. osztaly

1. feladat. Adott az
1 —[z]
(-1,1) =R, f(x) = ————
FHEL) SR =
fliggvény. Igazold, hogy az f fiiggvény primitivalhaté és hatarozd meg az f primitiv fiiggvényeit,
ha [a] az a egész részét, {a} az a tortrészét jeloli.

3ry —4dx — 4y + 6

2. feladat. Az z,y € (1,2) esetén v xy = 20y — 3z —3y + 5

a) Igazold, hogy x * y értelmezett és x x y € (1,2) barmely x,y € (1,2)

r+ta

b) Hatérozd meg az a valds szam értékét gy, hogy az f : (0. + o0) — (1,2), f(z) = 1
x

bijektiv legyen és f(zy) = f(x) * f(y) barmely z,y € (0, +00) esetén.

3. feladat. Hatédrozd meg az f : (0,00) — R fiiggvényt, tudva, hogy van olyan F' primitiv
fliggvénye, amelyre
r+1
) F(r)= ——— =~
barmely x > 0 esetén!

Gazeta matematica

4. feladat. A (G,-) csoport esetén Z(G) = {g € G | gr = zg,Vo € G} a G csoport
centruma.

a) Igazold, hogy (Z(G),-) részcsoportja a (G, -) csoportnak.
b) Igazold, hogy ha x € G esetén z'? € Z(Q) és 2% € Z(@G), akkor 23 € Z(G).

¢) Igazold, hogy ha 2% € Z(G) és 22°° € Z(G), barmely x € G esetén, akkor a (G, ")
csoport kommutativ csoport!

Munkaido 3 ora.
Minden feladatot 0-tol 7-ig pontozunk.



