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Clasa a VI-a
Solutii si bareme

Problema 1. Determinati multimile A si B, stiind ca sunt indeplinite simultan conditiile:

a) AU B = {1;2;3;4,;5;6;7;8}
b) AN B ={4;5}
¢) cardA = cardB
d)6e€ A\ B
e) suma elementelor multimii A este cel mai mic posibil.
Kook Ldszlo Attila, Gheorgheni

Solutie

Din conditia b) rezulta ca 4 € A, 5 € ASI4E B, 5 E B. oottt 1p
Din conditia d) rezultd cd 6 € A i 6 & B. ..ot 1p
Din conditiile a) b) si ¢) rezulta cardA = cardB =5 . ... i 1p
Deci cardA\ B =3, 6 € A\ B, astfel din conditia e) rezultaca 1l € Asi2 € A .................. 2p
Deci 7€ B SI 8 € B 1p
Deci A = {1;2;4;5;6} i B = {3;4;5; 758 0 oot 1p

Observatie: Daca determina multimile A si B fara sa justifice, folosind doar diagrama Venn-Euler. 5p

Problema 2. In jurul punctului O se considera unghiurile AOB, BOC,COD, DOFE si FOA, astfel
5
incat £BOC = 20°, LAOC = 1 KLAOB,£BOD = £AOB si masura unghiului DOE este cu 40" mai

mare decat suplementul unghiului BOD.
a) Calculati masurile unghiurilor DOC' si AOE.
b) Fie semidreapta OP bisectoarea unghiului BOD. Aratati ca punctele P,O si E sunt coliniare!

Csikar Ildiko, Miercurea Ciuc



A
Solutie a) Desen. .. ... 1p
LAOC = Z -£LAOB = £BOC = % - LAOB = 20° = LAOB = 80° = £LAOC =100°............ 1p
ABOD = LAOB = 80° = LCOD = £BOD — £BOC = 80" —20°=60". ....................... 1p
Unghiul suplementar al £ BOD = 180° — 80° = 100° = £ DOE = 100° +40° = 140°.............. 1p
LAOFE = 360° — (80° + 20° + 60° + 140°) = 360° — 300° = 60%. .......coiviiiiiii i 1p
b) Solutie 1. L{BOP = KBQOD = A0 1p

APOE = LPOB + £BOA + £LAOE = 40° + 80° + 60° = 180° = punctele P, O si E sunt coliniare.

................................................................................................. 1p
Solutie 2.

£BOD
LPOD = S22 — 0%, 1p
APOE = £POD + £DOE = 40° + 140° = 180" = punctele P, O si E sunt coliniare. ............ 1p

Problema 3.
a) Determinati cel mai mare divizor comun al numerelor 253 si 345.
b) Determinati numerele prime a, b, p, stiind c& 23a? + 253b — 103p = 2024.

Voloncs Mdria Terézia, Targu Secuiesc
Solutie



a) 253 = 23 - 11 81 340 = 23 - 5 - Bu ittt 1p
Deci comm.d.c. (253,345) = 23, .. o 1p

Solutie 1.

2 _ — . v . —
b) 23a° + 2536 —103p = 2024 = 23|103p = 23|p si p este un numar prim = p=23. .............. 1p
123 123 123
23a? + 253b — 103p = 2024 = 23a® + 2530 — 103 -23 =2024 = a? +11b=191.................... 1p
11 si 191 este impar = unul dintre numerele a si b trebuie sa fie par.............................. 1p
LDacaa=2=44+110=101 = b= 17 .. o e e 1p
ILDaca b=2=a?+22 =191 = a = 13. ... .. 1p

Solutie 2.

2 o — . () . —
b) 23a° + 2535 —103p = 2024 = 23|103p = 23|p si p este un numar prim = p=23. .............. 1p
123 123 123
23a® + 253b — 103p = 2024 = 23a% +253b — 103 -23 =2024 = a®> +11b=191.................... 1p

. Dacaa=2=4+11b=191 = b =1T7.

182
II.Dacéa:3:>9+11b:191:>b:TgﬁN

1
I1I. Dacéa—5é25+1lb—191:>b—%§éN

142
IV. Dacia=7=49+11b=191 = b= —= ¢ N

70
V. Dacéa:11:>121+11b:191:>b:ﬁQEN
VI. Dacaa =13 = 169+ 116 =191 = b =2

Dacd a > 14 = a? > 196 deci nu mai sunt solutii................... i 3p

. o .a 13 c
Problema 4. Fie numerele naturale nenule a, b, ¢, care verifica relatia — = — = —

B TS Stabiliti ce

valori poate lua produsul a - b - c.

Gazeta matematica 11/S:E23.295

Solutie 1.

a 13
Din — = — = 12 13 1
1n12 b:>ab 3 P



13 c
Din — = — = bc = 13 - 13 1
T B P
Dinab=12-13sibc=13-13 = ab’c=12- 133 ... . . 1p
Loach? = (12-13) - 137 oo 1p
Deci b =13 = ach = 12132 = 2028. .. ot 1p
IL ach? = (12 138 ) - 12 e 1p
Decib=1=achb=12-133 -1 = 26364 ... o 1p
Solutie 2.
Din L =B L o213 1
in — = — = 12 L
25 ° P
13 c
Din — = — e = 13 - 13 o 1
n b 3 = bc b
DeCh B|ab 81 B|DC. . . oo 1p
LDacab=13=c=13=a=12=abc=12-132 =2028. ... ... .. 2p

II.Dacib=1=¢c=13*=169=a=12-13 = abc = 13% - 12 =26364. ............c..cooou.... 2p



