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A 74-a Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa zonala, 10 februarie 2024

Clasa a VII-a

Solutii si bareme

Problema 1.

) Dacd A 1+1+1+ + L i B 1+2—|—3+ +2023t i calculati di itmetica
a) Daca A= -+ —-+-—+ ... siB=—-+4+-+-+.. atunci calculati media aritmetica a
2 3 4 2024 ~ 2 3 4 2024 ’
celor doud numere.
Tuzson Réka si Tuzson Zoltdan, Odorheiu Secuiesc
b) S idera le C ! + ! + ! + .+ ! ]
e considerd erele C' = S
R 16 2.9 3-12 99300 "
1 9 10 70 1 1 1 X 1
D—\/?—i— <ﬁ+ﬁ++m) — <§+§++§) Calculat,lC-Dij.
Balog Katalin, Targu Secuiesc
Solutie:
1 n 1 n 1 n 2 T 1 n 2023
A+ B 2 2 3 3 2024 2024
a) my = = 1p
2 2
1+1+4+...4+1 2023
My = o= 1p
2 2
1 1 1 1
= o o o o e e 1
b) ¢ 3<12+23+34+ +%ym0 P
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1 1 1 1
D=4/=+= = = B3 = 3 1
¢7+7+ += ¢7 D
1 33 1
. —_— = = 1
“PH 100" 100 % 10 P
Problema 2. . .
Aflati numerele z,y,z € R* stiind ch v + - =2, y+ — =3 si ayz = 1.
Yy z
(Supliment S:E23.262)
1 1
Solutie: & = 2 — — 2 = 2p
y 3=y

1 1 2y — 1 1
2——)y- |l m—)=1= Y- = 1p
Yy 3—y y 3—y



Problema 3.

Se considerd AABC cu <A = 90° si <C = 30°. Bisectoarea unghiului B intersecteazi latura AC' in
punctul D. Fie M mijlocul laturii BC si E simetricul punctului D fata de M. Aratati ca:

a) Patrulaterul BDCE este romb;

b) AM L CE.
Balog Katalin, Tdrgu Secuiesc
Solutie:
A
D
C
B M
E
DI ..t 1p
BM = MC
= BDCE paralelogram . .......... ... 1p
DM =MFE
<ABC
IBAC =90° = <ABC =90° — <ACB = 60°; <ABD = <DBC = <DBC = g = 30° ....... 1p
ADBC : <DBC =<DCB = BD = DC
= BDCE romb ... 1p
BDCE paralelogram
BC BC
b) AABC . <IA = 900, <C =30° = AB = T, dar BM = T .................................... 1p
AABM isoscel, BD bisectoarea <ABM = BD 1 AM ... .. 1p

Dar BD || EC = AM L CE ... o 1p



Problema 4.
Intersectia diagonalelor patratului ABC'D este punctul O, mijlocul laturii AB este punctul E si
AC N DE = {F}. Determinati raportul dintre aria patrulaterului BEFO si aria patratului ABC'D.

Dedk Zsuzsdanna, Odorheiu Secuiesc

Solutie:
D C
o
F
A = B
Notam AB = a
AABCD = (12 ........................................................................................ lp
Aapcp a® Aapcp a?
= = — = T e 1
Axrpas 5 9 Aapoa 1 1 p
L . - Aapap . a?
DFE mediana in AABD = Axpes = Aapra = AADEB = G T g e 1p
1
AO si DE mediane in ADAB = F centru de greutate al ADAB = FO = §AO .................... 1p
FO =140 % Aspor = 2+ Aupos = & 1
= 3 ADOF — 3 ADOA — [0 e P
a’>  a® a’
ABEFO:AADEB_AADOF: Z—l— = g ........................................................ lp
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