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SUBIECTUL I (7puncte) 

Rezolvați în ℝ ecuația𝑥 ⋅ [
1

𝑥
] +

1

𝑥
⋅ [𝑥] = 2. 

 

SUBIECTUL II (7puncte) 

Fie , , 0a b c . Arătați că   
𝑎+𝑏+𝑐

2
+

𝑎

𝑏(𝑏+𝑐)
+

𝑏

𝑐(𝑐+𝑎)
+

𝑐

𝑎(𝑎+𝑏)
≥ 3. 

          (GM 4/2023) 
 

SUBIECTUL III (7puncte) 

Fie P un punct în interiorul unui triunghi echilateral de centru O. Dacă 1 2 3, ,P P P  sunt 

proiecțiile lui P pe laturile triunghiului, arătați că  𝑃𝑃1
⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 𝑃𝑃2

⃗⃗ ⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝑃𝑃3
⃗⃗ ⃗⃗⃗⃗  ⃗ =

3

2
𝑃𝑂⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

 

SUBIECTUL IV (7puncte) 

Prin mijlocul E al bisectoarei  AD  a triunghiului ABC  se duce o dreaptă care 

intersectează laturile  AB  și  AC  în punctele M, respectiv N. Arătați că 

1

𝐴𝑀
+

1

𝐴𝑁
= 2 (

1

𝐴𝐵
+

1

𝐴𝐶
). 

 
 

Notă: 
- Timp de lucru 3 ore; 

- Toate subiectele sunt obligatorii. 


