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SUBIECTUL I (7puncte)

Fie E(x) = 2x—3)2 = (x—3)(x+3)—2(x—1)*+8.

a) Aflati cel mai mare numar natural a cu proprietatea ca E (x) = a ; pentru orice
numar real X;

b) Aflati x € Z pentru care E(x) < 9.

Solutie:

Q) E(X) =8X2 — BX H24 . o Ip
E(X) = (X =) 2 4 8 e Ip
E(X) 8, @ = 8 i Ip
D)(X—4)2 +8<9 (X—4)2 S TSl i Ip
FINAKIZArE. ... 2p
O ICIUL .o 1p

SUBIECTUL Il (7puncte)
Daca a si b sunt numere reale, aratati ca:

a)a®—ab+ b* > (#)2;

b) [x2 —xx, + x5+ x5 —xyx5 + x5+ 4+ X2 —x,00 +x2 = 0 + x4 X,
oricare ar fi x4,%5,...,%x, € Rn = 2.

Solutie:

a) Relatia din enunt este echivalentd cu(a—b)2>0(A) ..o, 2p

b) Se aplica a) pentru fiecare termen, se obtine |/x? — XX, +xZ > X ; X

VX2 =X, X, + X2 2X2J2rx3, ...... X=X X+ X ZX“JZFXI .................................. 2p
Adunand relatiile, se obtine inegalitatea dela b)...............ccooL, Ip
O ICIU vt e Ip

SUBIECTUL Il (7puncte)

Se considera cubul ABCDEFGH.

a) Aratati cAEC L (GBD),

b) Daca AB=a, aflati distanta de la punctul E la planul (GBD).

Solutie:

) 1 = O =1 I U UOT O SRPPRPUPRPRRRRPPTI | o




INSPECTORATUL
SCOLAR

%Cvﬁ JUDETEAN

BOTOSANI

MINISTERUL EDUCATIEI

O = TSSO R RS 1p
FINAIIZATE ....eeeiee ettt et et er e ee 1D
b) Fie AC~BD={0}EC(GBD)=ECNGO=1{Q}, Q este centrul de greutate al
triunghiului GBD, d(E,(GBD)) ZEQ ..o s eeeens 1
2a+/3

Calculeaza EQ=

SUBIECTUL IV (7puncte)

Piramida patrulaterd regulatda VABCD are varful V. Fie M mijlocul muchiei AD si E
punctul de intersectie a dreptelor AC si BM. Demonstrati ca triunghiurile VAC si EAV
sunt asemenea daca si numai daca unghiul format de dreapta VE cu planul VBD are
masura de 30°.

(Gazeta Matematica)

Solutie:
Pryeo)VE =VO, Unde {0} = ACBD, =4 (VE,(VBD)) = ZEVO.......cccoeuvrrrra, 1p

”:>”
AVAC~AEAV =5 AV ZVE ....oveeseeeeeeeee s s st sssesssnssns s sss s ensesn s een s een s een s eenenen 1P

E este centru de greutate al A ABD= OE = % AE = %VE ............................................. 1p

Aratd ca £EV0 = 300 prin urmare, £(VE,(VBD))=300.........cccceevesveeveenrcrrrnnninnn 1P
”<:”

4(VE, (VBD))=30°, rezulti ci 4EVO = 300, de unde OE =%VE , dar OE =%-AE (E
este centru de greutate al A ABD) =5 AV =VE ...oooiiviiiiiiiin e snvsnns 1p
ATatd CA AVAC ~AEAV ...oiiiiiiii ittt sr e an e s e snsie s s s s anssnsse s nnssrsne 1[0

Nota:
- Timp de lucru 3 ore;
- Toate subiectele sunt obligatorii.



