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SUBIECTUL |
a) Si se arate ci x3 +y3 > x%y + xy?,V x,y € (0, +)
b) Sa se demonstreze ca daca a, b, c € (0, +00) astfel incat % + % + 2 =a+b+c

aZ+ab b%+bc cZ+ca
a3+abc+b3  b3+abc+c3 ' c3+abc+ad —

atunci

SUBIECTUL II
Se considera patrulaterul convex ABCD si punctele H;, H, ortocentrele triunghiurilor

ABC, respectiv ABD. Aratati ca punctele A, B, C si D sunt conciclice daca si numai daca

Hle = ﬁ .
SUBIECTUL 111

Fie punctele M, N, P pe laturile AB, BC, respectiv CA ale triunghiului ABC astfel incat
AM = BN = CP. Notam cu T centrul de greutate al triunghiului MNP. Daca

AB-AT + BC-BT + CA - CT = 0, demonstrati ci triunghiul ABC este echilateral.
SGM nr. 11-2023
SUBIECTUL IV

Fie a;,a,,...,ay, ... un sir de numere naturale nenule si distincte.

2n+1
3

a) Demonstrati ci aZ + a3 +... +a2 > -(a; + ay+...4+a,),Vn € N*.

b) Determinati numerele naturale nenule si distincte x4, x,, X3, X, care verifica
egalitatea:

X3+ a5+ x5 +x3 =3 (x1+x,+x3+2x,).

Nota:

Toate subiectele sunt obligatorii

Durata probei scrise este de 3 ore

Fiecare subiect se puncteaza cu maxim 7 puncte
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