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Clasa a Xl-a
Problema 1.
Fie n € N,n > 2. Si se determine toate matricele A € M,,(C), cu A%°23 = —I,, pentru care

existd doud matrice X,Y € M, (C) care comuta si verifica egalitatile

X+Y=1I,A-X=X*siA-Y =-Y2

Problema 2.
Se consideri sirul (a,),s; definit recurent prin a; > 1si a,.; = a2 — a, + 1, pentru orice

n € N*. Calculati lim (i + i+...+i).
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Problema 3.
Se consider sirul (x,,)pns1 definit prin x; = V3 si x4, = /2 + x,, (V)n > 1.
a) Sa se determine formula termenului general al sirului (x;,)51-

b) Sa se calculeze lim 4™(2 — x,,).
n—>co

Problema 4.
Consideram matricele 4, B € M,,(R) cu proprietatea A> + B? = +/3(4B — BA) si matricea

C = (A—iB)(A+ iB).
a) Sa se arate ca numarul det(C) este real pozitiv.

b) Daca matricea AB — BA este inversabila, sa se arate ca n este divizibil cu 6.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemd este notatd cu 7 puncte.
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