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. o — -
. Fie numirul g = 165% — 41009 _ 520247, gé72

a) Aratati ca a este multiplu de 125.
b) Determinati ultimele 4 cifre ale numarului a.

c) Scrieti numarul a ca o sumi de doua patrate perfecte.

Solutie:

a) q = 22024 _ 92018 _ 5, 92016 _ 92024 _ 92018 _ 52017 lp
a=2%017 . (27 =21 —20) = 22007 . 125 = @ 125 e, Ip
by a= 22" . 23.5%8 = 22008 4000 .. Ip

Ultima cifrd a numarului 2°°** este 4, deci ultimele patru cifre ale numarului a sunt: 4,0,0,0...2p

b) a=(217)%-1000 = (217)2 - (107 +30%) ... 1p
a = (21007 10) 4+ (22007 300 e, 1p

1. a) Suma cifrelor numairului abc este 26.
Calculati suma cifrelor numarului n = abc + 1. Analizati toate situatiile posibile.

b) Determinati numerele *¥z stiind ¢d xyz = 10 (x +y + z)%.

Solutie:

a) Dacaa +b +c = 26s5ia,b sic sunt cifre atunci doua dintre ele sunt 9 iar una 8....1p

g vyt

Daca abe = 998 atunci abe + 1 = 999 are suma cifrelor 27.
Daci abc = 989 atunci abe + 1 = 990 are suma cifrelor 18.
Dacid abe = 899 atunci abe + 1 = 900 are suma cifrelor 9

Deci, suma cifrelor poate fi: 27, 18 SAU 9. .....coovveiiiie e 2p
b) Deduce ca 10 divide XVZ, deCI Z=0  oooviies e 1p
Egalitatea devine TF = (X + 1) oo 1p
Deduice ca X=8 S1YTL .o 1p

Finalizare, numarul ¥z €Ste 810. ......cceiiiiiiiiiii e 1p



1. Determinati suma numerelor naturale cuprinse intre 1504 si 2007, care prin
impartire la 28 dau restul 5, iar prin impartire la 35 dau restul 12.
Gazeta Matematica nr.6-7-8/2023
Solutie: Fie n numar natural care satisface conditiile problemei.

n=28c; +5 =51 =140c; + 25 ..o, 1p

n=35¢, +12 = 4n=140c, + 48 ........cccceiiii i, 1p
5n—4n = 140¢, — 140c, + 25 — 48
n=140-(c; —¢c;, — 1)+ 140 4+ 25— 48

n=140- (¢, —¢c, — 1) + 117 (1) ..2p
Cum 1504 < n = 2007, deduce ca 1387 < 140- (¢; — ¢, — 1) < 1890 2) .......... 1p
Multiplii lui 140 cuprinsi intre 1387 si 1890 sunt: 1400, 1540, 1680 si 1820  (3) ..cccvvvvvrvennnne. 1p
Din relatiile (1), (2), (3) deduce valorile posibile ale lui n, respectiv numerele: 1517, 1657, 1797,
1 1937, @ cAror SUMA €St€ 0908. .......eiiiiiiiiieiie et 1p
V.

a) Numerele 35, 48, 61, 73, 98, 82, 69, 19, 56 si 44 sunt grupate in perechi astfel incat suma
numerelor fiecirei perechi este aceeasi. Care este numarul pereche cu 48?

b) Mihai are intr-o cutie 26 bile rosii si 29 bile verzi. El se joaca scotind de fiecare data
doua bile din cutie. Daca acestea au aceeasi culoare, pune inapoi in cutie o bila rosie, daca
au culori diferite pune inapoi in cutie o bild verde. Repetd miscarea pana ce in cutie mai
raméane o singura bila. Ce culoare va avea aceasta bila? Justificati raspunsul.

Solutie:

a) Suma nUMErelor date ESE 585, ..o s 1p
iar suma numerelor dintr-o pereche este 585:5 = 117 ......ccccvviiiieiininnseee s 1p
Numarul in pereche cu 48 este 117 — 48 = 69, ......cccooiiiiieieceeec e 1p

b) Extragand doua bile rosii, pune inapoi o bila rosie, deci numarul bilelor rosii ar scadea cu
una, al bilelor verzi nu s-ar MOdIfiCa. .........ccccceeviiiiie e 1p
Extragand doua bile verzi, pune inapoi o bila rosie, deci numarul bilelor verzi ar scddea
cu douad, al bilelor rOSi1 ar CTESIE CU UNA......eeiuiiiiiieiiieiieeiieiie ettt Ip

Extragand doua bile de culori diferite, pune inapoi o bila verde, deci bilelor verzi nu s-ar
modifica iar numarul bilelor rosii ar SCAdea CU UNG, .....ocvevevirreieinerieiee e 1p
Daca prin repetare numarul bilelor rosii isi schimba paritatea, numarul bilelor verzi va
avea mereu aceeasi paritate; la final trebuie s ramanem cu o bila si cum numarul de bile
verzi este mereu impar, bila rimasa trebuie sa fie verde............coccovviiiiiniiiiicnc e 1p





