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Clasa a Vlll-a

1. a) Aratati ca daca x € [-1,1],y € [-2,2] si z € [-3, 3], atunci:
x2+y?+z2+xy—xz—yz€[0,25].
b) Fie x € R,x > 1. Demonstrati cd x* = ([x]? + D({x}* + 1) & x = [x] + [—i]

1 1 1 1
2. a) Aratati ca, oricare ar fi n € N*, au loc inegalitatile: \/_ = < D) \/_ AN

1
b) Aratatica : - + ? + ? tot i <2.

3. Fie cubul ABCDA'B'C'D’. Pe muchiile BB’ si CC' consideram punctele M si N astfel incat

suma AM + MN + ND' sa fie minima. Calculati sinusul unghiului determinat de dreptele MN si
AD'. (G.M. Nr.10/2022, enunt modificat)

4. Triunghiurile ACD si BCD sunt situate in plane diferite. Fie G; centrul de greutate al
triunghiului ACD si G, centrul de greutate al triunghiului BCD. Stiind ca N este mijlocul

segmentului [CD], M € [AB] astfel incat ~= = g iar MN N AG,={E}, demonstrati ca EG, ||(BCD).

NOTA:
1.Toate subiectele sunt obligatorii.
2.Timpul de lucru este de 3 ore.

3. Fiecare subiect se puncteaza cu 7 puncte.

Succes!





