MINISTERUL EDUCATIEI

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA - 11.02.2022
CLASAaVl-a
BAREM DE CORECTARE

e Pentru orice solutie corecti, chiar daci este diferita de cea din barem, se acorda punctajul
corespunzator.

e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari
partiale, in limitele punctajului indicat in barem .

Problema 1

a) Aflati suma numerelor prime a, b, ¢ pentru care:
a-b®=2023
b) Aflati numarul abc stiind ca cifrele sale sunt numere prime care verifica egalitatea:

3+ ab + 53ac + bc = 2023

Solutie:
a) 2023 =7-172 2p
Finalizare:a =7; b=17;c =2 = atb+c=26 1p

b) Din calcule obtinem 54ac + 11b = 2020; tinand cont de paritate

si cum b — numar prim = b = 2 2p

54ac =1998= ac=37=> a=3sic=7 1p
Finalizare: abc = 327 1p
Problema 2

o, L x z .
Stiind ca: = = X, Y=Z i x24 y? + z2 = 64809.
’ 3 8 6 2 7

a) Aflati cat la suta reprezinta x din y.

b) Determinati numerele naturale x, vy, z.
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Solutie:
p = P, =
a) 05 V=X > 15; 8k = 3k 2p
p =375 1p
) t=2sit= 5 =2L==k=x=09k y=24k z=8k 1p
9 24”24 8 9 24 8
(9K)? + (24K)? + (8K)? = 6489 1p
721k? = 6489 1p
k=3=>x=27y=72;z=24 1p
Problema 3
: : 252 253 25 i .
Aratati ca multimea M :{T;T;T; } contine un singur numar natural patrat perfect.
GAZETA MATEMATICA, 1/2022
Solutie:
Forma generala a elementelor multimi M este 2;:’1”, unde neN. 2p
252 249+3 249 3 249
o A0SR _ 289 | SR _ 2% 1 1 EN, = 3+neDas. 1p
3+n 3+n 3+n 3+n 3+n
Astfel 3+n €{1, 3, 83, 249} de unde n €{0, 80, 246 }. 2p

Pentru n=80 fractia devine % = 4, care este patrat perfect.

Celelalte valori conduc la rezultatele 84 si 2 care nu sunt patrate perfecte. 2p
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Problema 4
Fie unghiurile adiacente XOY si YOZ (4X0Y > 4Y0Z) si semidreptele OT si OQ bisectoarele

unghiurilor X0Y, respectiv X0Z. Daca OS este semidreapta opusd semidreptei OT, £X0Q = 40° si
450Z = 130°. Determinati masurile unghiurilor X0Y s1 YOZ.

Solutie:

Realizarea unei figuri corecte 1p
[0Q bisectoarea £X0Z = £X0Q = 4Q0Z = “XZOZ = 40° = £X0Z = 80° 1p
4X0S = 360°—450Z — 4X0Z = 360° — 130° — 80° = 150° 1p
4X0T = 450T — 450X = 180° — 150° = 30° 2p
[OT bisectoarea £X0Y = 4X0Y = 2-4X0T = 2-30° = 60° 1p

3X0Y +4Y0Z = 4X0Z = 60° + 4Y0Z = 80° = 4Y0Z = 20° 1p



