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Barem de corectare și notare 

 

1. a) Arătați că .
2

3
5log 3   

      b) Determinați partea întreagă a numărului .3log7log5log 753   

                  G.M 5/2018 

 

Soluţie:  

a) 2725353log5log
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3
5log 2

3

2
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333  , relație adevărată             ...2p 

b) Din inegalitatea mediile obținem 33log7log5log33log7log5log 3
753753            ...2p 

Demonstrăm 12549575log7log
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3
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555   , relație adevărată           ...1p 

Cum  17log3log 77 41
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3
3log7log5log 753                                                 ...1p 

Deci   33log7log5log)4,3[3log7log5log 753753               …1p 
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      b) Fie Cz  astfel încât 2
1

3

3 
z

z . Demonstrați că 2
1
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z
z . 

 

Soluţie:  

a)  



























z
z

z
z

zz
z

z
zz

z
z

1
3

1111
3

1
3

3

3

3

3

                                                      ...2p 

b) 
z

z
z

z
z

z
z

z
z

z
z

z
z

z
1

32
1

3
111

3
11

3

3

3

3

3

3




































                    ...2p 

Notând ),0[
1

 t
z

z obținem  0)1(3102332 333 tttttt  

    02)1(02)1(0)1(31 223  ttttttt                                                ...2p 
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3. Se consideră punctele CBA ,, de afixe ba, și respectiv c , unde Ccba ,, . Demonstrați că dacă 

,222 acbcabcba   atunci triunghiul ABC  este echilateral. 

 

Soluţie:  

Metoda 1 

  accbbacabacbcbabaacbcabcba  2222222 )(2        ...2p 

Trecând la modul obținem |||||| 2 accbba  , adică CABCAB 2                                   ...2p 

Procedând analog obținem ABCABC 2 și BCABCA 2                                                          ...1p 

Avem BCABBCAB
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și ACABACAB
AB

AC
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, deoarece 0,, ACBCAB . Deci ABC echilateral ...1p 

 

Metoda 2 

ABC echilateral 
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acbcabcbabccbbcaacabbc  222222                                        ...2p 

 

 

4. Pe laturile triunghiului ABC  se construiesc spre exterior triunghiurile asemenea 

MABLCAKBC ~~ . Arătați că triunghiurile ABC  și KLM au același centru de greutate. 

 

Soluţie:  

Fie Cmlkcba ,,,,, afixele punctelor LKCBA ,,,, și respectiv M . 
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MABLCAKBC ~~                                                                 ...3p 

Obținem       aabmccalbbck   ,,                                                           ...2p 

de unde avem   cbamlkcbaabcabcmlk                        ...1p 

Deci ABC  și KLM au același centru de greutate.                                                                           ...1p 

 


