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1. a) Aratati ca log,5 < g

clasa a 10-a
Barem de corectare si notare

b) Determinati partea Intreaga a numarului log, 5+log. 7 +log, 3.

Solutie:
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3

a) log,5< g < log,5<log,32 < 5<32 < 25 < 27, relatie adevarati

G.M 5/2018

b) Din inegalitatea mediile obtinem log,5+log. 7 +log, 3>3 %/Iog3 5-log; 7-log,3 =3
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Demonstram log, 7 < g < log, 7 < log, 52 <> 7 <52 <> 49 <125 , relatie adevirata

Cum log,3<log, 7=1= Iog35+I0957+Iog73<g+g+1=4

Deci log, 5+ log, 7 +log, 3 €[3,4) = [log, 5+ log, 7 +log, 3]=3
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2. a) Aratati ca [Z+—j 223+_3+
YA Z

b) Fie z € C” astfel incat

Solutie:
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3. Se considera punctele A, B,C de afixe a,bsi respectiv ¢, unde a,b,c € C. Demonstrati ca daca
a® +b? +c? =ab+bc +ac, atunci triunghiul ABC este echilateral.

Solutie:
Metoda 1
a’+b’+c’ =ab+bc+ac < a’—2ab+b’ =bc+ac-ab-c® < (a-b)> =(b-c)c—-a) ..2p
Trecand la modul obtinem |a—b|*=|b—c|-|c—a]|, adici AB? =BC-CA ..2p
Procedand analog obtinem BC? = CA- ABsiCA” = AB-BC Ap
AB2  BC , 5
Avem > =—=>AB*=BC° = AB=BC Ap
BC AB
. AB?  AC 5 5 . .
si I AB = AB® = AC° = AB = AC, deoarece AB,BC, AC >0. Deci AABC echilateral ...1p
Metoda 2
. b-a c-Db
AABC echilateral < AABC ~ ABCA < b c o a = ..5p
-C c-a

2

<bc—ab-ac+a’=bc—b*-c? +bc <= a’+b”*+c”> =ab+bc+ac ..2p

4. Pe laturile triunghiului ABC se construiesc spre exterior triunghiurile asemenea
KBC ~ LCA~ MAB . Aratati ca triunghiurile ABC si KLM au acelasi centru de greutate.

Solutie:

Fie a,b,c,k,l,m e Cafixele punctelor A B,C,K,L si respectiv M .

KBC ~ LCA~ MAB < =2 _1=C _m-a_, .. ..3p
c-b a-c b-a

Obtinem k = A(c—b)+b, I = A(a—c)+c, m=A(b-a)+a ..2p

de unde avem k+1+m=A(c-b+a-c+b—-a)+a+b+c=k+l+m=a+b+c .1p

Deci ABC si KLM au acelasi centru de greutate. Ap



